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Hallar el término desconocido de una fraccion equivalente a otra
Calcular la fraccion irreducible

Realizar operaciones combinadas con fracciones

Expresar una fraccién mediante un nimero decimal

Expresar un nimero decimal exacto o periddico mediante una fraccion
Representar una fraccién en la recta numérica

Simplificar una fraccion factorizando su numerador y denominador
Hallar una fraccion comprendida entre otras dos fracciones dadas
Resolver operaciones con nimeros de infinitas cifras decimales
Calcular una parte de un total

Calcular el total conociendo una parte

Calcular productos y cocientes de potencias

Expresar nimeros en notacion cientifica

Extraer factores de una raiz

Resolver productos de potencias con bases opuestas
Resolver operaciones con potencias

Resolver operaciones combinadas con potencias y raices
Sumar y restar raices sacando factores

Calcular la diferencia y el término general de una progresion aritmética
Hallar la suma de los n primeros términos de una progresion aritmética
Calcular la razon y el término general de una progresion geométrica
Hallar la suma de los n primeros términos de una progresion geométrica
Hallar el término general de algunas sucesiones de fracciones

Afiadir nimeros entre dos dados de modo que todos ellos formen

una progresion aritmética

Determinar si una progresion es aritmética o geométrica

Resolver problemas mediante una regla de tres simple directa

Resolver problemas mediante una regla de tres simple inversa

Realizar repartos directa o inversamente proporcionales

Resolver problemas mediante una regla de tres compuesta

Calcular la cantidad repartida conociendo una parte directamente proporcional
Calcular la cantidad repartida conociendo una parte inversamente
proporcional

Calcular el precio inicial conociendo el precio aumentado o rebajado

Calcular el precio inicial conociendo el precio final tras varios aumentos
o disminuciones

Resolver problemas de mezclas

Dividir polinomios

Dividir un polinomio entre (x — a) (regla de Ruffini)
Expresar un polinomio mediante una igualdad notable
Factorizar un polinomio

Calcular un coeficiente de un polinomio conociendo uno de sus valores
nUMEricos

Resolver una ecuacion de primer grado

Estudiar el niumero de soluciones de una ecuacion de segundo grado
Resolver ecuaciones de segundo grado

Resolver problemas mediante ecuaciones

Resolver ecuaciones en las que un producto de polinomios es igual a cero
Resolver ecuaciones de grado mayor que 2 con alguna raiz entera
Resolver ecuaciones de segundo grado con paréntesis y denominadores
Resolver problemas de edades mediante ecuaciones

Resolver problemas de movimiento

Representar graficamente las soluciones de una ecuacion lineal

Determinar graficamente el nimero de soluciones de un sistema
de ecuaciones

Resolver un sistema de ecuaciones lineales

Resolver problemas mediante sistemas de ecuaciones
Igualar los coeficientes de una incognita

Resolver sistemas con varios denominadores
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Trazar la circunferencia que pasa por tres puntos no alineados
Calcular el area de un cuadrilatero utilizando el teorema de Pitagoras

Calcular el area de un poligono regular utilizando el teorema de Pitagoras

Calcular el area de una figura plana

Calcular la altura de un triangulo equilatero o isésceles

Calcular el area de un trapecio isosceles del que se conocen sus lados
Calcular el area de un segmento circular

Realizar traslaciones y giros de figuras geométricas

Realizar simetrias de figuras geométricas

Dividir un segmento en partes iguales o proporcionales
Resolver problemas con escalas

Hallar los ejes y el centro de simetria de una figura

Dibujar una figura semejante a otra

Determinar distancias utilizando tridngulos en posicion de Tales

Calcular el area de un poliedro

Calcular el area de un cuerpo de revolucion

Calcular el volumen de un cuerpo geométrico

Resolver problemas de diferencias horarias

Aplicar el teorema de Pitdgoras en un cuerpo geometrico
Calcular la altura de un troco de cono

Calcular el area de un tronco de piramide

Representar graficamente una funcion

Calcular el dominio de una funcion

Calcular los puntos de corte de una funcién

Interpretar el crecimiento y decrecimiento de una funcién

Estudiar una funcién

Identificar la gréfica de una funcién

Construir una tabla de valores a partir de la grafica de una funcion
Representar una funcién conociendo algunas de sus caracteristicas
Relacionar grafica con enunciado

Representar graficamente una funcion lineal

Determinar la ecuacién de una recta representada graficamente
Representar gréficamente una funcion cuadréatica

Calcular la pendiente de una recta de forma gréfica

Calcular la interseccion entre dos funciones lineales

Representar una parabola del tipo y = ax? + ¢ a partir de la grafica
dey = ax?

Interpretar graficamente dos funciones lineales

Construir tablas de frecuencias para datos agrupados

Construir un histograma y su poligono de frecuencias

Calcular e interpretar las medidas estadisticas para datos agrupados
Comparar la dispersion de dos variables

Interpretar la media y la desviacion tipica conjuntamente

Determinar el espacio muestral utilizando un diagrama de arbol
Realizar operaciones con sucesos

Calcular probabilidades utilizando la regla de Laplace

Calcular probabilidades utilizando un diagrama de arbol

Calcular probabilidades utilizando las propiedades de la probabilidad
Calcular el nimero de casos posibles cuando no hay reemplazamiento
Calcular probabilidades en la vida cotidiana



Esquema de la unidad

La estructura de las unidades didacticas es muy sencilla, ya que se trata de facilitar la localizacion de los contenidos
fundamentales, de los ejemplos resueltos y de las actividades propuestas.

Alo largo de toda la unidad marcamos con iconos aquellos contenidos o actividades en los que se trabajan de manera

particular las competencias basicas.

@ Competencia matematica, Q Competencia social @ concienciay expresion <] Iniciativa
cientificay tecnolégica y civica artistica y emprendimiento

@ Comunicacion linglistica @ Competencia digital @ Aprender a aprender

Introduccioén a la unidad: dos elementos basicos, una base sélida y una motivacion adecuada.

Las Claves para Se especifican los

empezar te Numeros racionales contenidos (Saber)
permitiran recordar y los procedimientos
aquellos (Saber hacer)
contenidos que de la unidad.

te seran Utiles
para la unidad.

Comenzamos

la unidad en torno La Vida cotidiana
a la historia, te propone un
utilidades ejercicio sencillo,

y curiosidades relacionado con la
de algun invento. imagen de entrada.

Paginas de contenidos: SABER y SABER HACER como un todo integrado.

Nuestra propuesta En la parte Saber
para Saber son hacer aprenderés,
unos textos claros - paso a paso, 10s
y estructurados. = E— 1 procedimientos
Los Ejemplos te et _— necesarios para
ayudaran a afianzar o=, ——- tu desarrollo
€sos saberes. matematico.
I Las actividades te
Junto a los textos . - ayudaran a
encontraras - A T practicar, aplicar
informaciones = y reflexionar sobre
complementarias. |os conocimientos.
Ademas, en I : = ‘== . Las actividades que
Resuelve el reto . ae seis e e acompanan a
pondremos a S o saber hacer
prueba tus . e tienen como
conocimientos objetivo afianzary
y tu razonamiento dominar estos
matematico. procedimientos.



Paginas de actividades finales: una forma practica de aprender a aprender.

Nuestras
Actividades
finales estan
secuenciadas
para que
aproveches de la
mejor forma posible
la aplicacion de los
contenidos
estudiados.

Cada actividad
te informa de
la dificultad
que tiene.

Los Saber hacer te
ayudaran a seguir
profundizando en
los procedimientos.

Paginas de competencia matematica: un paso mas en la aplicacion de los contenidos aprendidos.

Con las Formas de
pensar pondremos
a prueba tu
razonamiento
matematico.

Las actividades finales terminan con una gran cantidad de Problemas
que te permitiran adaptar tus conocimientos a contextos reales.

En la vida cotidiana es una actividad relacionada con el invento inicial,

donde podras trabajar con algunos contenidos de la unidad.

La unidad finaliza con las Pruebas PISA. Estas pruebas
internacionales pretenden comprobar tu aprendizaje competencial
y conviene que las conozcas.

Para finalizar,
Debes saber
hacer. Esta
autoevaluacion
basica te permitira
comprobar si has
alcanzado los
objetivos minimos
de la unidad.

El Proyecto final
te plantea objetivos
gue antes

o después
encontraras en tu
vida diaria. Con él
mejoraras tus
competencias

para el trabajo
cooperativo.



CLAVES PARA EMPEZAR

Como trazamos rectas paralelas y perpendiculares
que pasen por un punto

Dos rectas son paralelas cuando
no tienen ninglin punto en comun.
Dos rectas son perpendiculares cuando se cortan

90° en un punto y los angulos que forman al cortarse Filamento
miden 90°.

EJEMPLO

¢ Para trazar una recta paralela a r que pase por P.

Apoyamos uno de los bordes perpendiculares
de la escuadra sobre la recta r. Después,
colocamos la regla pegada al otro borde.

s P Deslizamos la escuadra sobre la regla, hasta Gas de
que el borde coincida con el punto P. relleno

La recta s es paralela a ry pasa por P.

¢ Para dibujar una recta perpendicular a r que pase por P.
Apoyamos uno de los bordes perpendiculares
de la escuadra sobre la recta r. P

Deslizamos la escuadra sobre la rectar, 8

o Hilos
hasta gque el otro borde coincida con el punto P.

conductores
La recta s es perpendicular a la recta r y pasa por P.

ACTIVIDADES

Q Dibuja una recta, r, y dos puntos exteriores a ella. Traza las rectas
paralelas y perpendiculares a r que pasan por los puntos marcados.

Qué es un poligono regular

Un poligono regular es el que tiene todos sus lados y todos
sus angulos iguales.

e Apotema, a: segmento perpendicular a un lado, trazado
desde el centro del poligono al punto medio del lado. )‘

¢ Radio, r: segmento que une el centro
del poligono con uno de los vértices.

Cuando no es regular, el poligono es irregular. © © '

1879 1 de septiembre de 2009
EJEMPLO Edison crea la primera bombilla. Comienza en Europa

Solo es capaz de dar luz durante la sustitucion progresiva
Pentagono Pentagono
regular irregular

14 horas consecutivas. de las bombillas
tradicionales y otras
a Dibuja un poligono regular de 3 lados y otro de 4 lados. Dibuja
su radio y Su apotema. ¢Como se llaman estos poligonos?

lamparas poco eficientes
por sistemas de iluminacion
de bajo consumo que

no solo ahorran energia,
también son mejores desde
un punto de vista
medioambiental.

ACTIVIDADES
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Lugares geometricos.

Areasy perimetros

Ampolla SABER

e Lugares geométricos. Mediatriz
y bisectriz. Circunferencia

* Angulos
e Teorema de Pitagoras
* Areas y perimetros

SABER HACER

¢ Trazar la circunferencia que pasa
por tres puntos no alineados

e Calcular el area de un cuadrilatero
Soporte utilizando el teorema de Pitagoras

de filamento « Calcular el area de un poligono
regular utilizando el teorema
de Pitagoras

e Calcular el area de una figura plana

Vastago
&) [ VIDA COTIDIANA

La bombilla

Cuando se decora una casa, la posicion
de los puntos de luz es muy importante.
Hay veces que se necesitan zonas poco
iluminadas, por ejemplo para relajarnos,
o todo lo contrario, zonas muy
iluminadas para poder leer un libro.

Casquillo * Las especificaciones de una lampara

dicen que puede iluminar un radio
de 3,5 m. Si la instalo en el centro de
un salon rectangular de 4 m de largo
y 3 m de ancho, ;tendré toda la
habitacién perfectamente iluminada?

Incandescentes Incandescentes Bombillas fluorescentes mejoradas. Bombillas LED

de clase C de clase B Empezaron a comercializarse Consumen un 80% menos de energia

Tienen la forma Tienen un | en la década de 1980; destacan que las bombillas incandescentes,

y el casquillo . revestimiento T por su larga vida y bajo consumo, entre con una duracion mayor que las

de una bombilla infrarrojo el 65% Yy el 80% menos. bombillas fluorescentes.

convencional, pero '” que permite

llevan dentro una ! una mejora { ‘

capsula halogena. de la eficiencia Ty

Consumen entre energética y

un 20%y un 25% superior al 45%, ! 19T §

menos de energia. son de bajo voltaje \ . ! . } J L
- y necesitan - o : -

un transformador.
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Lugares geométricos

Se llama lugar geométrico al conjunto de todos los puntos
que cumplen una determinada propiedad geométrica.

EJEMPLO

Para trazar una recta paralela
a otra recta que pase por

un punto, desliza la escuadra
sobre la recta.

154

1. Determinay representa el lugar geométrico de los puntos del plano
que cumplen las siguientes propiedades.

a) Los puntos del plano cuya distancia a un punto P es r.

Los puntos que cumplen esta condicion
forman una circunferencia con centro

en el punto P, y cuyo radio es la distancia
hasta ese punto, r.

b) Los puntos del plano cuya distancia a un punto P es menor que r.

Los puntos que cumplen esta propiedad
son los puntos que pertenecen
a un circulo con centroen Py radio r.

C) Los puntos del plano que estéan a la misma distancia de dos rectas
paralelas.
Los puntos del plano que cumplen
% A A esta propiedad forman una recta
p s , '24‘ d% paralela a las rectas dadas, que se
2y ¥ encuentra a la mitad de la distancia
K gue hay entre ellas.
Determina y representa el lugar Define las rectas rojas como lugar
geométrico de los puntos del plano cuya distancia geomeétrico.
al punto P(2, 3) es la indicada. a) . .
a) 2.cm 4 L
b) Menor que 4 cm ! T :
€) Mayor gue 1,5 cmy menor que 3 cm '? '
Determina y representa los lugares
geomeétricos de los puntos que estan a una b) T !
distancia de 2 cm de cada uno de los extremos o vd
de un segmento de 4 cm de longitud. . .

J

~




Lugares geométricos. Areas y perimetros B

a Mediatriz y bisectriz

2.1. Mediatriz de un segmento

La mediatriz de un segmento es la recta perpendicular
al segmento que pasa por su punto medio.

EJEMPLO

2. Traza la mediatriz del segmento AB.

A B La mediatriz de un segmento es
el lugar geométrico de los
! puntos del plano que estdna la
. . misma distancia de los extremos
Trazamos dos arcos de igual radio, La recta que pasa por los puntos ¢l segparo
con centro en Ay B, que se cortan. de corte Py Q es la mediatriz. ’
2.2. Bisectriz de un angulo A 8

La bisectriz de un angulo es la recta que pasa por el vértice
y divide el &ngulo en dos angulos iguales. La bisectriz de un dngulo es el
lugar geométrico de los puntos

cuya distancia a los lados del
\ dngulo es la misma.

EJEMPLO

3. Dibuja la bisectriz de un angulo.

Si dos puntos estdn a igual

n centro en Trazam r Lar . . .
co cle t 0 eb ?t q a-a ?S c(ijgs arcos a eOCtaF()que lpasa distancia de una recta, decimos
y cualquier abertura, e igual radio con ppr y esla que son equidistantes a la recta.
trazamos un arco. centroenAyenBs. bisectriz.

N J

ACTIVIDADES
@ rrACTICA. Dibuja en tu cuaderno el lugar @ REFLEXIONA. Dibuja las rectas que pasan por:
geomeétrico de los puntos que equidistan A0,3) B(—1,—1) c(3,1)

de los extremos de un segmento de 4 cm. . . ,
y traza las bisectrices de los dngulos entre esas

@ aruca Dibuja un &ngulo obtuso y traza su bisectriz. rectas.
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RESUELVE EL RETO

DOs personas corren en

un circuito circular, uno en

el sentido de las agujas

del reloj y el otro en sentido
opuesto. Justo al mediodia
vuelven a cruzarse en el
punto de inicio: uno lleva

7 vueltas y el otro, 11.
¢Cuantas veces se cruzaron?

Para ftrazar una recta
perpendicular a otra recta
que pase por un punto, utiliza
la escuadra.

ACTIVIDADES

K

Circunferencia

Una circunferencia es una curva cerrada y plana

cuyos puntos estan situados a la misma distancia, r,

de un punto, O. El segmento r se llama radio,
y el punto O, centro de la circunferencia.

Recta tangente a una circunferencia

Una circunferencia y una recta son tangentes cuando tienen

un Unico punto en comun.

Si una circunferencia de centro O y una recta
son tangentes en un punto P, el radio de la cir-
cunferencia que une O con P es perpendicular
a la recta tangente.

EJEMPLOS

P Dibujamos P
el radio que
une O con P.

en el punto P.
Dibujamos un
segmento de 3¢cm

3cm.- perpendicular a la
P recta con uno de sus
extremos en P.

S

N

4. Dibuja la recta tangente a una circunferencia que pase por un punto P.

Trazamos

una recta
perpendicular
al radio que
pase por P.

5. Dibuja una circunferencia de radio 3 cm tangente a la recta dada

El otro extremo
del segmento

es el centro de
la circunferencia.

~

J

PRACTICA. Dibuja la circunferencia de centro (1, 2)
y radio 4 cm. Elige un punto de la circunferencia y
traza una recta tangente a ese punto.

() ApLICA. Representa la recta que contiene las
soluciones de la ecuacion x + y = 4. Dibuja
la circunferencia tangente a esta recta con centro
el origen.

156

€) REFLEXIONA. Observa las
dos rectas secantes que
se cortan en el punto P.
¢Como dibujarias una
circunferencia tangente
a ambas rectas cuyo centro
esté situado a 5 cm de P?



Lugares geométricos. Areasy perimetros B

© SABER HACER

Este problema es
. ) . equivalente a dibujar
2] Trazar la circunferencia que pasa por tres puntos no alineados la circunferencia
Dados los siguientes puntos no alineados, oA ?‘r,cunslcnta aun
traza la circunferencia que pasa por ellos. r'|ar7gu 0 CUY0S
vértices son los tres
°E puntos dados.
L3>
Pasos a seguir
o .. A
1. Dibujamos los segmentos que Obtenemos un tridngulo
unen los puntos dos a dos. de vértices A, By C.
C
B
2. Trazamos las mediatrices de los Las mediatrices se cortan en un punto
tres segmentos que se han gue esta a la misma distancia
formado. de los tres vértices del triangulo.
3. Dibujamos una circunferencia El punto de corte de las mediatrices
con centro en el punto de corte es el circuncentro del triangulo.
de las mediatrices, y con radio,
la distancia a cualquiera de los
puntos.
N W,
Traza la circunferencia que pasa por estos puntos. Traza la circunferencia que pasa por los vértices
a) 0,0),(0,4)y @,0) de los triangulos rectangulos cuyos lados

tienen estas medidas.
b) 0,3),(=4,0y (1, —1)
) (=3,3),(1,3)y(0,0

©,

©,

( a) 3cm,4cmy5cm
d) 2,0),2,5y(@©,1)

©

(

b) 5¢cm, 12cmy 13 cm
c) 8cm,15cmy 17 cm

e) (0, —4),(5, —4)y@,3
) i RIS d) 6cm,8cmy 10 cm
f 7
) (1.3.6.2y6,7) e) 9cm,12cmy 15 cm
Dibuja la circunferencia que pasa por los vertices f) 7.cm, 24 cmy 25 cm
de los triangulos isdsceles cuyos lados tienen estas ) y -
medidas. Copia en tu cuaderno estos triangulos y dibuja
su circunferencia circunscrita.

a) 5cm,5cmy8cm

b) 7cm,7 cmy 12 cm a) b) c)

c) 4cm,4cmyécm >
Define el circuncentro como lugar geométrico.
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Al cortarse dos rectas,
se forman 4 dngulos, iguales
dosadosi:A=C B=D

Dos dngulos de lados paralelos
agudos son iguales.

s

Dos dngulos de lados paralelos
obtusos son iguales.

ACTIVIDADES

(5 pracTICA. Calcula la suma de los angulos interiores

de estos poligonos.
a) Pentagono
b) Hexagono

(13 ApLICA. Averigua para qué poligono la suma de

los angulos interiores es 1260°.

158

¢) Octégono
d) Decagono

Angulos

4.1. Angulos al cortarse dos rectas

Dos angulos son opuestos

por el vértice cuando tienen

en comun el vértice y sus lados estan O
sobre las mismas rectas.

Dos angulos opuestos por el vértice son iguales.

4.2. Angulos al cortar una recta a otras dos rectas paralelas
AAD
_B)~¢

F/7G
/ Ay AP

Cuando dos rectas paralelas son cortadas por
una recta secante a ambas, se forman 8 angulos.

Entre todos estos angulos siempre se cumplen,
por ser angulos de lados paralelos, las siguien-

tes igualdades.
@ B

£ _/

G G F
Angulos Angulos Angulos
correspondientes alternos internos alternos externos
D=H C=6 C=E B=H A=G D=F

4.3. Angulos en un poligono

Cada dos lados consecutivos
de un poligono definen un angulo,
que llamamos angulo interior.

Cualquier poligono de n lados se puede dividir
enn — 2 tridngulos.

Por tanto, la suma de los d&ngulos interiores de
un poligono de n lados es igual a 180° - (n — 2).

REFLEXIONA. Establece las igualdades entre estos
angulos.
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Teorema de Pitagoras
Teorema de Pitagoras c
En todo triangulo rectangulo, RESUELVE EL RETO
el cuadrado de la hipotenusa b @ Jartoloiioris]
es igual a la suma de los AUIEN0 0 1A 1 LN
cua%rados e las celehos, tridngulo cumple el teorema
2 p2 4 2 A c B de Pitagoras, la mediana
a = ¢ trazada desde el angulo
recto corta en la mitad
de la hipotenusa.
EJEMPLOS \

6. Calcula la medida que falta en estos triangulos rectangulos.
a) La hipotenusa mide 37 cm, y uno de los catetos, 12 cm.
a=37cm b=12cm
@=b+ 223212 g g9 2 2= 1369 — 144 = 1225
Despejando: ¢2 = 1225 — ¢ = 1225 = 35 cm
b) Los catetos miden 28 cmy 45 cm.
b = 28cm ¢ =45cm
a=>b+ czw a’ = 282+ 452 - g% = 784 + 2025 = 2809

Despejando: a? = 2809 — a = ¥2809 = 53 cm

7. Comprueba, aplicando el teorema de Pitagoras, si las siguientes
medidas corresponden a triangulos rectangulos. El tridngulo rectdngulo

a) a=13cm b=5cm c=12cm es el dnico triangulo que cumple

b) a = 6cm b=3cm c=7cm el teorema de Pitdgoras.

Si un tridngulo es rectangulo, tiene que cumplir el teorema de Pitagoras.
La medida mayor siempre corresponde a la hipotenusa.

a) Hipotenusa = 13 cm Catetos = 5¢cmy 12 cm
=4 222180250212 g3 52 4 992 5 169 = 25 + 144
Los lados pertenecen a un tridngulo rectangulo.

b) Hipotenusa = 7 cm Catetos = 6cmy 3cm
@ =b+ 2D Z8CT3 3 5 49 #3649
No es un triangulo rectangulo.

Calcula la medida de la hipotenusa Comprueba si las siguientes medidas
de los tridngulos cuyos catetos miden: corresponden a triangulos rectangulos.
a) 39 mmy 80 mm d) 24 cmy 32 cm a) 21cm,29cmy40cm  b) 33cm, 56 cmy 68 cm
b) 13 mmy 84 mm €) 12cmy 16 cm ¢Cuantos triangulos rectangulos
C) 11 mmy 60 mm f) 8cmy15cm tienen dos de sus lados de 21 cmy 28 cm?
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ACTIVIDADES
PRACTICA. Calcula el area de estas figuras.
a) 3cm b)
9cm
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n Areasy perimetros

6.1. Areasy perimetros del triangulo y los cuadrilateros

En la siguiente tabla estan las formulas que te permitirdn calcular las
dreas y perimetros de tridangulos y cuadrilateros.

A=bhb-h D-d

P=2b + h)

B
Il

h

jav]

Il
N
N

A=beh A= BEDih
pP=z2@a+b) P=a+b+c+B
NS b J
EJEMPLO \
8. Calcula el areay el perimetro de estas figuras.
a , 3cm b) A D
4cm i 5cm Scm
5 7.cm ¢ B 4cm C
Es un trapecio: Es un romboide:
P=4+3+5+7=20cm P =24+ 5 =18cm
A=(B+2b)'h=(7+23)'4=200m2 A=b-h=4-3=12cm?
- J

# APLICA. Halla el perimetro y el &rea de un triangulo
------------ rectangulo cuyos catetos miden 4 cmy 7 cm.

%) REFLEXIONA. Halla el area de cada

10 cm

‘ i uno de los tres triangulos que
_________ estan marcados en la figura iz

que esta a la derecha.
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Lugares geométricos. Areas y perimetros B

Las diagonales de un rombo

el teorema de Pitagoras

Halla el area de estos cuadrilateros.
a) A i b)

ZOcm,x"

12¢cm

Pasos a seguir

a)A=b-h
b=12cm

1. Determinamos los
elementos necesarios
para calcular el area
de la figura. h — Desconocida

2. |dentificamos el A D
triangulo rectangulo
que determina la

| Calcular el area de un cuadrilatero utilizando

Se cortan en su punto medio
formando cuatro angulos

rectos.
C) A 12cm D
c
B 16 cm ¢
D-d B+Db)-h
b) A= — ) A=—"-—"—
) 2 ) 2
d=12cm B=16cm b=12cm

D — Desconocida h — Desconocida

medida desconocida. ? ¢ 5
3. Aplicamos el teorema 2 2
plicer 202 =122+ h? g =(12) (2 82 =22+ h?
de Pitagoras. 2 2
4. Calculamos la medida h? = 202 — 122 D\ D2 h? =8*— 22
desconocida (_> =8 -6 - -=28
desteiand | h? = 256 2 4 h? = 60
espejando en e _
. bel g, h =16 cm D* =112 h=775cm
eorema de Pitagoras. D = 10,58 cm
5. HaIIamps el area A=12-16 = 192 cm? A= 10,58 -12 —6348CM° A= (16+12)-7,75 _
de la figura. 2 2
= 108,5 cm?
\_ Y,
ACTIVIDADES

71 calcula la longitud de x en las figuras.
a) I b)

X .
" 4cm X,/'

5cm

4cm

8cm

751 Una de las dimensiones de un rectangulo mide
12 cm, y su diagonal mide 20 cm. Halla su area.

e El perimetro de un rectangulo es 68 cm, y la altura,
24 cm. Calcula.
a) La diagonal del rectangulo
b) El &rea del rectangulo

Calcula el lado de un cuadrado cuya diagonal mide:
a) 5,3033cm b) 3,96 cm ) 2,12¢m

¢ calcula el area de estas figuras.

12cm

14 cm

42 cm
75¢cm
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Lado

Apotema

En el hexdgono regular, el lado
es igual al radio.

ACTIVIDADES

75 pracTICA. Calcula el perimetro y el &rea de estos

poligonos regulares.
a) b)

8cm
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6.2. Areay perimetro de un poligono regular

El perimetro de un poligono regular es igual al producto
de la medida de uno de sus lados por el nimero de lados.

P=n-1I

Cualquier poligono regular se puede descomponer en tantos tridngulos
isosceles iguales como numero de lados tenga.

] .
El &rea de cada tridngulo es A; = Ta’ donde I es el lado del poligono y

a es la apotema. Para obtener el area del poligono hay que multiplicar

por el numero de tridangulos en que lo hemos dividido:
I-a n-l-a P-a
A otal — A = . — —]
Total n t n D) B D)

siendo n el nimero de lados y P el perimetro del poligono regular.

El &area de un poligono regular es igual al producto
de su perimetro por su apotema dividido entre 2.
P-a
2

A:

EJEMPLO

9. Halla el perimetro y el area de estos poligonos regulares.

a)
P=n-1=5-7=35cm
7cm a=Pra 35482 _ o) anom
2 2
b) Por ser un hexagono regular:l = r =5

P=n-1=6-5=30Ccm

I P-a _ 30-433

A=— = 64,95 cm?
2 2 !

N J

€1 APLICA. Halla

el lado A = 29,8 cm? = 2500t
de estos i
poligonos S

10,71 cm regulares.

&) REFLEXIONA. Determina la altura y el perimetro
de un triangulo equilatero de area 2 dm2.
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2‘] Calcular el area de un poligono regular utilizando el teorema de Pitagoras

Halla el drea de estos poligonos regulares.

a)

En los poligonos

6cm

% 6,91¢cm

Pasos a seguir

a) n = 7 lados
I=6cm
a — Desconocida

. Determinamos los
elementos necesarios para
calcular el area de la figura.

. Identificamos el tridngulo
rectangulo que determina
la medida desconocida.

. Aplicamos el teorema
de Pitagoras.

2
6,917 = (%) +a’

47,75 = 9 + &2
. Calculamos la medida

desconocida despejando
en el teorema de Pitagoras.

a’>=47,75—9 = 38,75
a=+38,75 =6,22cm

. Hallamos el area A= P-a _(7-6)-6,22

=130,62 cm? A= =

de la figura. 2 2

regulares, el radio,
la apotema

y la mitad

del lado forman
un triangulo
rectangulo.

b) n = 8 lados
1 — Desconocido
a=6cm

2
6,49% = <i> + 62
2
2

4212 = 36 + =
4

2
IZ = 42,12 — 36 = 6,12

?=24,48 > 1=+/24,48 =4,95cm

P-a _ (8:495:6 _ o0

2 2 )

Calcula el area de los siguientes poligonos regulares.

C) 14 cm

Calcula el area de un octogono regular de 5,2 cm
de lado y 6,794 cm de radio.

Calcula el radio de un pentagono regular de lado
10,8 cm y de apotema 7,43 cm.

Calcula la apotema en estos poligonos regulares.
a) b)
12 cm

6cm

Calcula el drea de un hexagono regular
de 9 cm de apotema.
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El perimetro de un circulo es
la longitud de la circunferencia
que lo contiene:

L=2nr

pghppppppRLLl
RESUELVE EL RETO

Una arana tarda 30 dias

en cubrir con su tela el hueco
de una ventana circular. Cada
dia duplica la superficie
hecha hasta entonces.

Si en vez de una arana,
fueran dos, ¢cuanto tardarian
en cubrir la ventana?

ACTIVIDADES

PRACTICA. a)
Calcula
el éreay el
perimetro
de estas
figuras.
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6.3. Areay perimetro de figuras circulares

En la siguiente tabla puedes encontrar las férmulas que te permitiran
calcular las areas y perimetros de las figuras circulares.

Figuras circulares Perimetro y area

v 2nra
P = + 2r
- 360
2
A= rea
360
BA

%

Circulo: superficie
plana contenida dentro
de una circunferencia.

P=2nr

A=mr?

Sector circular: parte
de un circulo limitada
por dos radios y un arco.

Segmento circular:
parte de un circulo
limitada por un arco
y su cuerda.

_ 2nra Y
360

A= ASector - ATriéngulo(ﬁS

Corona circular:
superficie plana

! D P=2n(R+r)
comprendida entre , )
dos circunferencias A=m[R —r)
concéntricas.

EJEMPLO

10. Halla el perimetro y el &rea de estas figuras circulares.

a) ‘ b) v

21ra, 21 -10- 60
a) P=2nR+r =2rn(7+5 b)P= +2r="—"""42:10
) 7 ) T( ) D) 360 360
P =7536cm P = 30,47 cm
A=rR>—1r) A:ana:nwo%so
A=mn(7?—5) 360 360
A = 75,36 cm? A = 52,33 cm?

b) @ APLICA. Calcula el radio del sector circular

de amplitud 135° y area 3,817 cm?.
o €2 REFLEXIONA. Calcula el &rea
B

de la zona coloreada de la figura
circular en donde a = 90°,
r=3cmyRrR=9cm.
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Pasos a seguir

1. Descomponemos la figura
en otras mas sencillas
cuyas areas sepamos
calcular.

2. Hallamos cada una
de las areas de las figuras
que se han obtenido
en la descomposicion.

3. Operamos para obtener
el area total.

Determina el drea de esta figura.

+°) Calcular el 4rea de una figura plana

:12(:m

14 cm
13cm 12.cm 12¢cm
14 cm
Tridngulo rectangulo Rectangulo
con hipotenusa de 13 cm de 14 cm de base
y un cateto de 12 cm. y 12 cm de altura.

Figura A — Calculamos la base aplicando el teorema de Pitagoras.
132 =122+b% > b?=132—122=25 > b =v25 = 5cm

AFigura A=

b-h _5-12

= 30 cm?
2 2

Figura B:  Agiguas = 12+ 14 = 168 cm?

r? - 62

Figura C:  Argurac = —— = = 56,52 cm?

ATotaI = AFiguraA + AFiguraB - AFiguraC =30+ 168 — 56,52 = 141:48 sz

2 2

La descomposicion de una
figura en otras mas simples
no es Unica, hay muchas
posibilidades.

Semicirculo

de % = 6 cm de radio.

ACTIVIDADES

(1) Determina el rea de las figuras.

7cm

)
0

10 cm
(%) calcula el area.

a)

12cm

C)

)

2,5cm

o

2,5¢cm

4cm

@ Halla el &rea de estas figuras.

14 cm

4cm

2cm
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ACTIVIDADES FINALES

Lugares geométricos.
Mediatriz, bisectriz y circunferencia

@ Halla y dibuja estos lugares geométricos.
L]

a) Los puntos del plano que equidistan de los extremos A
y B de un segmento de 5 cm.

b) Los puntos del plano que equidistan de los lados
de un angulo de 80°.

) Los puntos del plano que equidistan de dos vértices
no consecutivos de un cuadrado.

Dibuja en tu cuaderno los puntos del plano que
equidistan de los dos segmentos AB'y CD.

a) 8 b B CA
A/ / \B

A

Ce——eD

Traza el lugar geométrico de los puntos del plano
**" que equidistan de estos elementos geométricos.

a) Dos rectas paralelas.

b) Los puntos de una circunferencia de radio r.

¢) Dos circunferencias concéntricas.

Haz una circunferencia con centro en el punto P(3, 2) de
forma que:

a) El eje de abscisas sea tangente a ella en el punto (3, 0).
b) Eleje de ordenadas sea tangente a ella en el punto (0, 2).
Dibuja un triangulo de lados a, b y ¢, y encuentra

el lugar geométrico de los puntos del plano
gue equidistan de sus vértices.

a)a=6b=8yc=12 b)a=4b=5yc=238

En un tridngulo rectangulo isésceles la hipotenusa
mide 10 cm. Traza su circunferencia circunscrita
y calcula su radio.

Angulos

Averigua qué poligono cumple que la suma de sus
°"" angulos interiores es 1980°.

) calcula la suma de los angulos interiores de un poligono
en el que al trazar sus diagonales desde un vértice
se forman los triangulos indicados.

a) 3triangulos b) 5 tridngulos ) 7 triangulos

Si el numero de diagonales, d, de un poligono de n

o n-(n—3)

lados viene dado por d = , halla la suma de

los angulos interiores de un poligono con 9 diagonales.
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D

(A Halla los angulos con interrogante y razona cémo
*" lo haces.

a) b)

ESEN)

136°
100°

> b <

E& calcula el valor del angulo desconocido y explica como
**" lo haces.

Teorema de Pitagoras

@ Determina si las siguientes medidas se corresponden
°"" con los lados de un triangulo rectangulo.

a) 6,8y10cm d) 3,7y6cm

b) 5,5y5v2 cm e) 7,24y 25cm

) V61,5y6cm f) 3,3y5cm

Copia en tu cuaderno y completa esta tabla
de medidas donde a es la hipotenusay b y ¢ son los
catetos de un tridngulo rectangulo.

a b c
3 4
545 10
V52 6
4 2v2
5 7
5 5

El lado de un cuadrado mide 2 cm. Si se varia el tamafio,
di cuanto hay que aumentar o disminuir el lado para
que la nueva diagonal tenga esta relacién con la original.

a) La mitad C) Eltriple
b) El doble d) La tercera parte
Halla la longitud de los segmentos indicados.
(1]
a) 2% A
70/)78 )
c
Tcm
b 2cm £
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& | calcular la altura de un triangulo equilatero
o isésceles

\

@ Determina la altura de estos triangulos.

a) b)
8cm 8cm
6cm

PRIMERO. Se aplica el teorema de Pitagoras al triangulo
rectangulo de catetos la altura y la mitad de la base,
e hipotenusa el lado del tridngulo.

a) | b) |

8 = 4% + h? 8 =32+ h?
SEGUNDO. Se despeja y se calcula la altura.
a) 82 = 4%+ h? b) 8 = 3% + h?

he =g — 47 =18 h? =g — 3 = 55
h = V48 = 6,93 cm h = +/55 = 7,42 cm

. y

& un tridngulo equilatero tiene 36 cm de perimetro. Halla
°*" su altura.

@) La altura de un triangulo equilatero mide 6,93 cm.
°®" iCuanto mide el lado?

Halla la altura, sobre el lado desigual, de un triangulo
**" isdsceles cuyos lados miden 7, 7 y 4 cm.

@ Ellado desigual de un tridngulo isésceles mide 36 cm
°*" y la altura mide 45 cm. ¢Cuanto miden los lados iguales?

@ Calcula la distancia que falta en cada caso.

a) 6cm d)
99cm .7
5cm ‘ a
-
9cm a
b) - 5,5 cm
4cm h.-
h
8 cm .
B S EE—
7,5¢cm
0) 2h f) 5cm
67cm -7 3em fiy 3cm
h '
= 8cm

Lugares geométricos. Areasy perimetros B

Observa la figura y calcula el lado del rombo y
°*" las longitudes del cateto AB, del cateto AC
y de la hipotenusa BC.

16.cm

A AN

12¢cm B

& Fijate en los dibujos y halla la distancia del punto P

°*® al punto A, para que se verifique que la longitud
del segmento CP sea igual que la del segmento DP.

a ¢ b) ¢
D

\»)

4.cm 2cm 3cm
3cm ¢ P

A 6cm B

A 7 cm B

Areasy perimetros

@ Uno de los lados de un triangulo mide 4,6 cm
°®" yla altura sobre él mide 3,8 cm.

a) Halla el area del triangulo.
b) Siotro lado del tridngulo mide 3,8 cm, (cuanto mide
la altura sobre ese lado?

La altura de un triangulo mide dos terceras partes
**" de su base b = 9 cm. Calcula su area.

@ Determina el perimetro y el area de un cuadrado cuya
°*" diagonal mide:

a) 4v2 cm b) 6¥/2 cm

@ Calcula el area de un cuadrado cuyo perimetro mide
°*" igual que el de un triangulo equilatero de lado 6 cm.

Halla el area de un cuadrado cuyo perimetro mide lo
°*® mismo que el de un tridngulo equilatero de altura 8 cm.

Sefala cuél es el lado y el perimetro de un cuadrado
**" de 210,25 cm? de é&rea.

Calcula el perimetro y el area de un rectangulo cuya
°*" diagonal mide 34 cm, y la base, 30 cm.

Dado un rectangulo cuyos lados miden 4 cmy 9 cm,
°*" contesta verdadero o falso.

a) El area de un cuadrado con el mismo perimetro
es 169 cm>.

b) El perimetro de un cuadrado con igual area es 24 cm.

C) Elérea de un rectangulo cuyas dimensiones
son el doble es 2 - 36 = 72 cm?.
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ACTIVIDADES FINALES

Calcula el perimetro, la altura y el &rea de un tridngulo
**" equilatero de lado 14 cm.

La diagonal de un cuadrado mide 128 mm. ;Cual es su
°*" perimetro? ¢Y su area?

El area de un rombo es 150 dm?y una de sus
°®" diagonales mide 20 dm. Calcula la otra diagonal
y el perimetro del rombo.

© SABER HACER

| calcular el area de un trapecio isésceles del
que se conocen sus lados

Calcula el area
de este trapecio
isdsceles.

~N

7cm
D C

A

13cm

PRIMERO. Se calcula la base del triangulo rectangulo
que determina la altura.

Por ser el trapecio isosceles, las alturas determinan
dos triangulos rectangulos iguales cuyas bases son
la mitad de la diferencia de las bases del trapecio.

7cm
D

i 5 5cm

E 13¢cm F
AB — CD _13-7
2 2

SEGUNDO. Se aplica el teorema de Pitagoras
en el triangulo rectangulo que determina la altura.

; F4h=5
sem /1 h?=5—3=16
£ h=+16 = 4cm

F=FB =

=3cm

A
3cm

TERCERO. Se halla el &rea del trapecio.

B+b-h  (13+7)-4

A= = = 40 cm?
2 2

. /

Halla el area de estos trapecios isosceles.

(1] 6

a) cm C) 7m
3cm i

: 35m 4,13 m

10cm

b) 16m d)

V164 m :
Am3m

24m 14m

Las diagonales de un trapecio rectangulo miden 10 cm
°*" y17 cm, y su altura, 8 cm. Calcula su perimetro y su area.
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@ Calcula el area de un trapecio rectangulo sabiendo
**" que la base menor mide 12 cm; la diagonal menor,
15 cm, y el lado oblicuo, 13 cm.

Considera las siete piezas del tangram chino y halla

°*® el 4rea de cada una de ellas.
5cm

5cm

2,5¢cm

2,5cm

@ Determina el perimetro y la diagonal de un cuadrado
°®" cuya area es 67,24 cm>.

Calcula la medida de las diagonales de un rectangulo
®®" cuya area es 28,8 cm? sabiendo que la altura mide 4 cm.

@ La relacién entre las diagonales de un rombo, d y D,

viene dada por la expresion d = 3?D. Calcula

el perimetro y el rea del rombo sabiendo
queD = 15cm.

€8 Halla la apotema y el area de un hexagono regular
°*" de 14 cm de lado.

@A Determina la apotema y el area de un hexagono
**" regular de 72 cm de perimetro.

Averigua el lado y el area de un hexagono regular
°*" sabiendo que su apotema mide 8,09 cm.

Halla la apotemay el &rea de cada uno de estos
**" pentagonos regulares.
) b)

1=27m
20m

@ El lado del hexagono regular ABCDEF mide 8 cm,
°*" y su apotema, 6,9 cm.

a) ¢Cuéles el area del hexagono
ABCDEF?

A F b) ¢Y el de la parte coloreada?

) ¢Cuél es el area del hexagono
C D ) GHUKL?

d) ¢Qué fraccion del hexagono
I GHIJKL representa el area
de la figura coloreada?




€ Halla el area de un hexagono regular de 90 cm
**" de perimetro.

@ sean A, B, C, D, Ey F los vértices de un hexagono
°*" regular de 11 cm de lado. Halla la longitud de los
siguientes segmentos.

a) AE b) AD C) BE d) FC

€A Dpetermina el perimetro de un heptagono regular
°*" de area 215,75 cm? y apotema 8 cm.

Calcula el area de un octdgono regular de perimetro
°®® 48 cm.

Determina el area de las superficies coloreadas.
“a 5cm Q) 3cm

4cm 3cm 5,54 cm

€A Halla el area de un circulo sabiendo que la longitud
**" de la circunferencia que lo delimita es 13w cm.

€A seriala el area de un circulo cuyo didmetro es
°*" jgual al perimetro de un rombo de diagonales
1cmy2cm.

Calcula el area de un cuadrado inscrito en una
°®" circunferencia de longitud 33,93 cm.

m Un triangulo rectangulo e isosceles inscrito en una
°®" circunferencia tiene un cateto que mide 23 cm.
Calcula el area del circulo.

€2 petermina el area de un circulo circunscrito
**" aun triangulo rectangulo de catetos 4 cmy 6 cm.

Halla el area de la corona circular limitada
**" por las circunferencias circunscrita e inscrita
de un hexagono regular de lado 5 cm.

Lugares geométricos. Areasy perimetros B

@ un rectangulo de 20 cm de base y 15 cm de altura
°®" estd inscrito en una circunferencia. ;Cual
es la diferencia entre la longitud de la circunferencia
y el perimetro del rectangulo?

@& calcula la apotema de un hexagono regular inscrito
°*" en una circunferencia de 14 cm de diametro.

Determina el radio de la circunferencia que circunscribe
®*" aun hexagono regular de 9 cm de apotema.

Calcula el radio de la circunferencia inscrita
°*" en un hexagono regular de 5 cm de lado.

@& Halla el area de un trapecio circular de radios 12 cm
°*" y 6 cmy de amplitud 270°.

{8 observa el molino y calcula el area de cada parte
**" amarilla, de cada parte blanca y su area total.

Calcula el perimetro y el area de las siguientes figuras.

=
4am
12cm
9m

2cm
6m
7cm

12cm

@ Halla el area de cada zona coloreada, sabiendo
**" que el didmetro de la circunferencia mide 10 cm.

10 cm 10cm

10cm
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ACTIVIDADES FINALES

{8 calcula el area de la zona coloreada.
(1]
a) 3 b)

20cm

@0 Halla la amplitud de un sector de area  cm?
**" yradio 1,5 cm.

&R un sector circular de angulo central 40° tiene un area

© SABER HACER

y° Calcular el area de un segmento circular

Halla el area de este segmento circular.
A

PRIMERO. Se halla la altura del triangulo, para ello se
aplica el teorema de Pitagoras al triangulo rectangulo
cuya hipotenusa es el radio y cuyos catetos son

la altura y la mitad de la cuerda AB.

2
202<%> + h? — h* =400 — 299,98 — h = 10

SEGUNDO. Se calcula el area del triangulo y el area del
sector.
wr’a w-20%-120

Asecror = 360 = 360
b-h 34,64 -10
ATr\a’ngulo = 2 = 2

= 418,67 cm?

= 173,2¢cm?

TERCERO. Se resta el area del triangulo a la del sector
para obtener el area del segmento circular.

A = Asector — Atrisnguo = 418,67 — 173,2 = 245,47 cm?

de 8 cm2. Halla la superficie del circulo correspondiente.

. /

Calcula el area de estos segmentos circulares.
o a) 0,62 CM b) B

N,

Determina el area de cada segmento circular que
°*" se forma al trazar la circunferencia circunscrita
a un hexagono regular de lado 7 cm.
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Problemas con areas

La sombra de un edificio mide 30 m. El ascensor,

°*® a2 km/h, tarda 45 segundos en llegar desde la planta
baja hasta la azotea. Calcula la distancia desde
la azotea hasta el extremo de la sombra.

T L~ L
4T e, A7RA

.

30m

U Un jardin de forma rectangular que esta cercado

°®" por una valla de 64 m tiene en sus lados mas cortos
plantados 8 arboles que dejan una distancia
entre ellos de 4 m. ;Cual es el rea que ocupa
el jardin?

W Las dimensiones de las hojas de tu libro

°*" de matematicas son 22 cm de ancho
por 28,7 cm de alto. Su numero de paginas es 296,
es decir, 148 hojas.

a) Silas pusiéramos una al lado de otra, di qué area
ocuparian.

b) Si un aula mide 6 m de ancho por 8 m de largo,
(con cuantos libros se podria tapar el suelo?

Si atas una cuerda a tu lapiz de forma que entre

°*" el nudo y el extremo de la cuerda haya 13 cm,
¢cudl es el area de la figura que puedes dibujar
con la punta del lapiz fijando el extremo de la cuerda
en un punto?

Héctor ha comprado un bajoplato de 17 cm de radio.
°®" Siel area de sus platos es 615,75 cm?, ;cudl es el area
del bajoplato no cubierta por el plato?

Cada uno de los 50 pisos de un edificio tiene la planta
°*® de esta figura, siendo el lado del hexagono de 30 m.
Si el suelo tiene una moqueta que cuesta 20 €/m2,
calcula el precio total pagado por la moqueta
del edificio.




Lugares geométricos. Areasy perimetros B

Hemos colocado una vidriera triangular. Calcula Un jardinero ha plantado una zona de césped
°®® el area acristalada en color rojo, sabiendo que °*® en forma de corona circular. La longitud del segmento
la ventana es un triangulo equilatero de lado 1 m. mayor que puede trazarse en ella es de 15 m.

»® l‘c.
‘-.,'-l' g

m

@ El coste por metro cuadrado de impermeabilizacion
**" asciende a 20 €. Calcula el coste para impermeabilizar ¢Qué area de césped ha plantado el jardinero?

cada una de estas superficies. ) )
P Un pintor decora una valla con una de estas figuras.

a) Azotea de forma hexagonal regular de lado 28 m eoo
y apotema 24,25 m.
b) Terraza exterior rectangular de ancho 14 my largo
20m.
¢) Marco de 4 m de ancho alrededor de una piscina
circular de 7 m de radio.
d) Jardin con forma de rombo de diagonales 18 m
y12m.
e) Fachada con forma de trapecio rectangulo de altura
5my diagonales 6,4 my 9,43 m. 10m

f) Rincon en el bano que tiene forma de un cuarto Si cobra el metro cuadrado de valla pintada a 32 €,
de circulo de 1,5 m. icuanto cobrara por cada una?

DEBES SABER HACER .|

Lugares geométricos. Mediatriz y bisectriz. Teorema de Pitagoras

Circunferencia L . . .
ﬂ Un triangulo equilatero tiene 57 cm de perimetro.

€ considera los puntos A(—2, 1), B(1, 5), C(4, —1) Halla su altura.

y D(2, —3). Dibuja estos lugares geométricos.

a) Las mediatrices de los segmentos AB'y CD. LLERSVIBEUIIER S

b) Las bisectrices de los angulos ADC y BAD. & calcula el perimetro y la diagonal de un cuadrado

) ) cuya area es 156,25 cm?,
@) Traza la circunferencia que pasa por estos puntos:

(—1,0),(3,5y4, —2). G El area de un rombo es 390 dm?y una de sus
; diagonales mide 30 dm. Calcula la otra diagonal
Angulos y el perimetro del rombo.
a Averigua el valor de los angulos que se forman. Considera un hexagono regular cuya

apotema mide 25 cm. Calcula su perimetro

y Su area.
A@" €) Halla el area de la corona circular limitada

/</ por las circunferencias circunscrita e inscrita
160° de un cuadrado de lado 9 cm.
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COMPETENCIA MATEMATICA

En

la vida cotidiana

@5 La iluminancia es la cantidad de luz que llega a una unidad

de superficie y se suele medir en lux. Estos son
los niveles de lux mas comunes:

- Verano, a mediodia, bajo un cielo despejado 100000 lux
- Alumbrado de calle 5-30 lux
- Luna llena, en una noche clara 0,25 lux
En general, la iluminancia es menor cuanto mayor sea

la distancia a la que se encuentra el objeto que queremos
iluminar.

¢ Estas imagenes corresponden a dos proyectos de iluminacion.
El primero, para una calle en la que se van a colocar bombillas

capaces de iluminar hasta 11 m, y el otro, para un pargue
en el que se van a utilizar bombillas para 12 m.

¢Llegaran los lux hasta los puntos marcados, el ancho de la acera (A) y el punto medio entre

las dos farolas (B), en los proyectos?

Formas de pensar. Razonamiento matematico

Dados dos segmentos, ABy CD, de A
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longitud d como en la figura, ¢cual es el d
lugar geométrico de los puntos situados

entre Ay C cuya distancia a B es d? B d C
¢Cual de estas opciones es la relacién entre el lado
y la altura de un tridngulo equilatero?
V31 3 V3
ah=— b) h =4/— Q) h=—
) 2 ) 2 ) 2
¢ Cudl es la relacion entre las areas de un tridngulo

equilatero y un cuadrado que tienen el mismo
perimetro? ¢Qué relacién tienen los perimetros
si lo que es igual son las areas?

En un tridngulo cualquiera se trazan sus medianas,
formandose 6 triangulos que tienen como vértice
comun el baricentro. Justifica que todos tienen

la misma area. A partir de este resultado, demuestra
que el baricentro dista de cada vértice el doble que
del punto medio del lado opuesto.

130

Los segmentos interiores trazados son diagonales
0 unen vértices con puntos medios de lados opuestos.
¢Qué fraccion del area del cuadrado esta sombreada?

., L, _
¢Qué es mayor, el area del tridngulo rectangulo ABC
olasumade las dreas de L,y L,?

C (Las circunferencias
gue ves tienen como
didametro cada

uno de los lados

del tridngulo).

A B

Observa la figura
y compara las areas
de la zona rayada
y de la zona blanca.



&) PROYECTO FINAL. Trabajo cooperativo

Lugares geométricos. Areasy perimetros B

Una vez formados los grupos, seguid este proceso:

1.2 Fase.

2.2Fase.

3.2 FFase.

Pruebas PISA

¢ Buscad informacion sobre el cultivo de un huerto: herramientas, espacio...
Determinad la mejor zona, su perimetro y su area cultivable.
Informaos sobre qué especies vegetales son las mas aptas para plantar.

Valorad la necesidad de comprar el material que necesitais o pedirlo prestado.
Elaborad un presupuesto para la puesta en marcha del huerto escolar.
Decidid qué se hara con los productos cosechados en el huerto.

e Poned en comun todas las aportaciones e informaciones que habéis obtenido
y decidid cuéales son las mejores opciones.

¢ Realizad uninforme con todas las conclusiones a las que habéis llegado.

Heladeria

EX Este es el plano de la heladeria

de Maria. Esta renovando la tienda.
El 4rea de servicio esta rodeada
por el mostrador.

PUERTA DE ENTRADA

ENTRADA

AR

A DE
SERVICIC

Nota: Cada cuadrado de la cuadricula representa
0,5 metros x 0,5 metros.

a) Maria quiere colocar un nuevo borde a lo largo
de la parte externa del mostrador. ;Cual es la longitud
total del borde que necesita?

b) Maria también va a poner un nuevo revestimiento
para suelo en la tienda. ¢Cual es la superficie (area)
total del suelo de la tienda, excluidos el area
de servicio y el mostrador?

€) Maria quiere tener en su

tienda conjuntos de una

i mesa y cuatro sillas como

:| | el que se muestra mas
'\ : arriba. El circulo
representa la superficie
de suelo necesaria para
cada conjunto.

1,5 metros

Para que los clientes tengan suficiente espacio cuando
estén sentados, cada conjunto (tal y como representa
el circulo) debe estar situado segun las siguientes
condiciones:
¢ Cada conjunto debe estar situado, al menos,

a 0,5 metros de las paredes.
¢ Cada conjunto debe estar situado, al menos,

a 0,5 metros de los otros conjuntos.
¢Cudl es el nimero maximo de conjuntos que Maria puede
colocar en la zona de mesas sombreada de su tienda?

(Prueba PISA 2010)

173



