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e Resolver operaciones de suma y resta con paréntesis

e Resolver operaciones combinadas con nimeros enteros

e Calcular todos los divisores de un numero

e Factorizar un nimero

e Resolver problemas utilizando el m.c.d. o el m.c.m.

e Sacar factor comun en operaciones con numeros enteros

e Calcular un multiplo de un nimero comprendido entre otros dos numeros
e Calcular una cifra para que un nimero sea divisible entre otro

e Saber si dos numeros son primos entre si

e Calcular la fraccion irreducible de una fraccion dada
e Resolver operaciones con fracciones negativas
e Resolver operaciones combinadas con fracciones
e Calcular un término desconocido para que dos fracciones sean equivalentes
e Operar con fracciones que tienen una operacion en el numerador
y el denominador
e Calcular una parte de un total
e Calcular el total si conocemos una parte
e Calcular una fraccion de otra fraccion

e Calcular el valor de la potencia de un numero entero
e Calcular el producto o el cociente de potencias
e Calcular la raiz cuadrada de un numero
e Resolver operaciones combinadas con potencias y raices
* Resolver operaciones con potencias cuando las bases
tienen factores primos comunes
e Formar un cuadrado con un numero de elementos determinado

e Determinar el tipo de nimero decimal que corresponde a una fraccion
e Dividir numeros decimales

e Calcular la raiz cuadrada de un nimero entero

e Calcular la raiz cuadrada con decimales

e Determinar nimeros decimales comprendidos entre dos nimeros

e Multiplicar y dividir nimeros decimales por la unidad seguida de ceros

e Resolver operaciones combinadas con monomios
e Extraer factor comin en un polinomio
e Expresar un polinomio como cuadrado de una suma
0 una diferencia
e Expresar un polinomio como producto de una suma
por una diferencia
e Expresar algebraicamente algunas relaciones geomeétricas
e Calcular un coeficiente de un polinomio conociendo uno
de sus valores numéricos
* Resolver operaciones combinadas con polinomios

e Resolver ecuaciones de primer grado

e Resolver ecuaciones de primer grado con paréntesis

e Resolver ecuaciones de primer grado con denominadores

e Estudiar el nimero de soluciones de una ecuacion de segundo grado

e Resolver ecuaciones de segundo grado

* Resolver problemas utilizando ecuaciones

e Resolver ecuaciones con un solo denominador

e Resolver ecuaciones que son una igualdad de fracciones

e Resolver ecuaciones de segundo grado con paréntesis y denominadores

e Calcular soluciones de una ecuacion lineal

e Resolver un sistema de ecuaciones lineales

e Resolver problemas utilizando sistemas de ecuaciones

e Resolver un sistema por reduccién cuando los coeficientes no son multiplos
e Resolver un sistema de ecuaciones con paréntesis y denominadores

e Expresar enunciados mediante ecuaciones con dos incognitas
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e Resolver problemas mediante una regla de tres simple directa
e Resolver problemas mediante una regla de tres simple inversa
e Realizar repartos directa o inversamente proporcionales

e Resolver problemas de porcentajes

e Resolver problemas de porcentajes encadenados

e Resolver problemas de proporcionalidad directa por reduccion a la unidad
e Resolver problemas de proporcionalidad inversa por reduccion a la unidad

e Resolver problemas de engranajes
e Resolver problemas de moviles
e Resolver problemas de llenado y vaciado

 Dividir segmentos en partes iguales o proporcionales

e Resolver problemas mediante la semejanza de triangulos
e Calcular perimetros y areas de poligonos semejantes

e Calcular distancias en un mapa

® Representar fracciones en la recta numérica usando el teorema de Tales

e Determinar la escala de un plano o mapa
e Calcular la altura de un objeto mediante su reflejo en un cristal

e Calcular elementos de un poligono

e Calcular elementos de un poligono regular

* Resolver problemas de areas

e Calcular el area de una figura plana

e Calcular la medida de los catetos de un triangulo rectangulo isdsceles
e Hallar la altura de un triangulo equilatero

e Calcular el area de un trapecio isdsceles si desconocemos su altura

e Obtener el desarrollo plano de prismas y piramides

e Calcular el area de un poliedro

* Obtener el desarrollo plano de un cuerpo de revolucion

e Calcular el area de un cuerpo de revolucion

e Calcular las diagonales de un ortoedro a partir de sus aristas
e Calcular el rea de una piramide conociendo sus aristas

e Calcular el area de un tronco de piramide

e Calcular el area de un tronco de cono

e Transformar unidades de volumen

e Resolver problemas con unidades de volumen, capacidad y masa
e Calcular volumenes de cuerpos geométricos

e Determinar la densidad de un cuerpo

e Calcular el volumen de un cubo conociendo su diagonal

e Representar una funcion a partir de una tabla de valores

e Representar una funcién a partir de su ecuacion

o Estudiar el crecimiento y decrecimiento de una funcion

e Representar funciones lineales

e Determinar si un punto pertenece a una funcion

e Determinar los puntos de corte con |os ejes

e Determinar la ecuacion de una funcion de proporcionalidad
directa conociendo uno de sus puntos

e Determinar la ecuacion de una funcion de proporcionalidad
directa conociendo su grafica

e Determinar la ecuacion de una funcion lineal conociendo dos de sus puntos

e Construir tablas de frecuencias

e Interpretar graficos estadisticos

e Calcular e interpretar las medidas estadisticas

e Calcular probabilidades mediante la regla de Laplace

* Representar graficos lineales

e Dibujar pictogramas

e Calcular probabilidades mediante un diagrama de arbol



Competencias basicas

A lo largo del libro, encontraréis junto a muchos ejercicios los iconos de las
competencias basicas del proyecto HEZIBERRI. Cada uno de esos iconos
nos indica la competencia basica que se trabaja en cada caso.

Esquema de la unidad

Competencias basicas disciplinares Competencias basicas transversales

Competencia en comunicacion
linguistica y literaria

Competencia para la comunicacion

La estructura de las unidades didacticas es muy
verbal, no verbal y digital

sencilla, ya que se trata de facilitar la localizacion
de los contenidos fundamentales, de los ejemplos
resueltos y de las actividades propuestas.

Competencia matematica Competencia para aprender

y para pensar

Competencia cientifica Competencia para convivir

Competencia para la iniciativa
y el espiritu emprendedor

Competencia tecnoldgica

Competencia social y civica

B (%) (@) b1 (&)
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Competencia para aprender
a ser uno mismo

Competencia artistica
Introduccioén a la unidad: dos elementos
basicos, una base sélida y una motivacion
adecuada.

%

Competencia motriz

Las Claves para

Se especifican los

empezar te Numeros decimales contenidos (Saber)
permitiran recordar y los procedimientos
aquellos (Saber hacer)

contenidos que te
serén Utiles para la
unidad.

Raiz cuadrada

+ Lo raiz cuadada exacta e un mero 5ol M0

de la unidad.
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la unidad en torno Vida cotidiana

a la historia, o te propone un
utilidades - ejercicio sencillo,
y curiosidades N relacionado con la

de alglin invento.

Paginas de contenidos: SABER y SABER HACER como un todo integrado.

Nuestra propuesta

imagen de entrada.

En la parte Saber

hacer aprenderés,
para Saber son
paso a paso, los
unos textos claros o
N———- v @ procedimientos
i ) [ scsscnmesi necesarios para tu
Los Ejemplos te e
, ] ::\muummuumuu‘c N desarrollo
ayudaran a afianzar L
matematico.
€s0s saberes.
Las actividades te
Junto a los textos ayudaran a
encontraras practicar, aplicar
informaciones y reflexionar sobre
complementarias. los conocimientos.
Ademas, en Las actividades que
Resuelve el reto ‘ R acompanan a
pondremos a O T e Saber hacer
prueba tus @ @ , ﬁ : 3 : tienen como
conocimientos, 8 i e e = et gj objetivo afianzar
y tu razonamiento y dominar estos
matematico. : procedimientos.



Paginas de actividades finales: una forma préactica de aprender a aprender.

Nuestras
Actividades
finales estan
secuenciadas
para que
aproveches de la
mejor forma posible
la aplicacion de los
contenidos
estudiados.

Las actividades finales terminan con una gran cantidad de Problemas
que te permitiran adaptar tus conocimientos a contextos reales.

¥ ] ACTIVIDADES FINALES

@

grfcamente ¢ provlema  resuéhel

Para finalizar,
Debes saber
hacer. Esta

autoevaluacion
basica te permitira
comprobar si has
alcanzado los
objetivos minimos
de la unidad.

Cada actividad
te informa de
la dificultad
que tiene.

delado7cm

Poligonos. h ) : v
LY — *
1 v a

Los Saber hacer te
ayudaran a seguir
profundizando en
los procedimientos.

Paginas de competencia matematica: un paso mas en la aplicacion de los contenidos aprendidos.

En la vida cotidiana es una actividad relacionada con el invento inicial,
donde podras trabajar con algunos contenidos de la unidad.

-i] COMPETENCIA MATEMATICA, _
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D or ot~ _
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razonamiento o i
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matematico. P o
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para el trabajo
cooperativo.

La unidad finaliza con las Pruebas PISA. Estas pruebas
internacionales pretenden comprobar tu aprendizaje competencial
y conviene que las conozcas.



CLAVES PARA EMPEZAR

Usos de los nimeros enteros

Los numeros enteros se utilizan en muchas situaciones cotidianas.
Los enteros positivos expresan situaciones del tipo: recibir, ganar,
sumar, aumentar...

Los enteros negativos se usan para expresar situaciones del tipo:
deber, gastar, restar, disminuir...

EJEMPLO

Observa el nimero entero asociado a cada situacion:
Debo 5€» —5

Gano 80 € » +80

Estoy a 30 m de profundidad » —30

Estoy a 200 m de altura » +200

ACTIVIDADES

€] Escribe el nimero entero asociado a cada situacion.

a
b
C
d
e
f

=

La temperatura minima de ayer fue 3 grados bajo cero.
Juana tiene 50 € ahorrados.

- =

He pedido un préstamo de 500 €.

=

La temperatura aumenté en 8 grados del martes al jueves.
El submarino descendié 50 m.

— @G

Aquel pajaro volaba a 400 m de altura.

Jerarquia de las operaciones con nimeros
naturales

Para resolver operaciones combinadas, calculamos siguiendo
este orden:

1.° Operaciones que hay dentro de los paréntesis y corchetes.
2.° Multiplicaciones y divisiones, de izquierda a derecha.

3.° Sumas y restas, de izquierda a derecha.

EJEMPLO
7-8—2):3+9

:7-\6'/ 1349 = —© © |

\ 236 a.C. 1000 d.C.
. . o Arquimedes disefia el primer En al-Andalus
- 42 t3t9= ascensor de la historia a partir se utiliza un
de dos de sus inventos: la polea ascensor con
= 14 + 9 =23 compuesta y el tornillo fines militares,
de Arquimedes. disefiado
para invadir

ACTIVIDADES fortalezas.

Se menciona su
uso en el Libro
de los secretos
de Ibn Khalaf
al-Murad.

a Calcula estas operaciones combinadas.
a) 82—14:2-3+12:3 C) 7-6:21+25:5+16-2:8
b) 18:3:-5—24:6:2 + 25 d) 55:5—(9:3)-3 + 17




Numeros enteros

SABER
« NUmeros enteros. Operaciones
con enteros

e Multiplos y divisores de nimeros
enteros

e Factorizacion de un nimero entero
e Maximo comun divisor

y minimo comun multiplo
SABER HACER

e Resolver operaciones de suma
y resta con paréentesis

2
B e

e Resolver operaciones combinadas
con nimeros enteros

Lugaad

e Calcular todos los divisores de un
namero

e Factorizar un nimero

e Resolver problemas utilizando
el m.c.d. o el m.cm.

@ VIDA COTIDIANA

El ascensor

El ascensor es una maquina que sirve
para trasladarse verticalmente.

La mayoria de nosotros solemos
utilizarlo varias veces al dia, su uso se
hace imprescindible en edificios altos.

¢ Si hemos aparcado nuestro coche
en la planta —3y subimos por el
ascensor a nuestra casa, que esta
situada en el 5.° piso, ¢cuantas plantas
hemos subido?

Siglo xvi 1851 1853 1957
Se empiezan a instalar prototipos Waterman inventa el primer Elisha Otis Se comienzan
de ascensores en palacios de montacargas. construye el a comercializar
familias adineradas en Francia primer ascensor ascensores
e Inglaterra. €on mecanismo con puertas
automatico automaticas.
de seguridadlen Enila
caso de averia actualidad,
del cable de los ascensores
Sustento: recorren
La compafiia que alturas de mas

se creo entonces de 500 m.
todavia existe, Otis Elevator Company.




NUmeros enteros

ﬂ 235 El conjunto de los nimeros enteros se representa con la letra Z

. s y esté formado por:
Los niimeros enteros positivos se

escriben habitualmente sin e Numeros enteros positivos: +1, +2, +3, +4, +5, ...
el signo + delante. e El nimero cero: 0.
+5=5 +8=38 e Numeros enteros negativos: —1, —2, —3, —4, —5, ...

1.1. Representacion en la recta numérica

Los numeros enteros se representan ordenados en la recta numérica.
e El cero, 0, divide la recta en dos partes iguales.
¢ Los enteros positivos se sitlian a la derecha del cero: +1, +2, +3, ...

e [.os enteros negativos se sitian a la izquierda del cero: —1, —2, —3, ...

-8 —7 —6 —5 —4 —3 —2 —1 0 +1 +2 +3 +4 +5 +6 +7 +8

NUmeros enteros negativos NUmeros enteros positivos

EJEMPLO

1. Representa estos nimeros enteros en la recta numeérica:
-9, —6, —3, —2,0, +5, + 6, +8

o ! ! ! ! o ! o ! ! ! ! PN ! o !
N T T N T T T T o— T @

. . o—t .
-9 =8 =7 —6 =5 —4 =3 =2 =1 0 +1 +2 +3 +4 +5 +6 +7 +8 +9

N J

1.2. Valor absoluto de un niimero entero

El valor absoluto de un nimero entero a es el nimero que se
obtiene al prescindir de su signo. Se escribe |a|.

Valor absoluto: EJEMPLO
|+al = a 2. Halla el valor absoluto de —7 y +5.
|-al =a Valor absolutode —7 — |—7| =7  Valorabsoluto de +5 — |+5| =5
ACTIVIDADES
() PrACTICA. Representa en la recta numérica: &) APLICA. ;Cuantos nlimeros enteros estan

—4, +6,—7, +2, —5 +3, —8 comprendidos entre —20y +20?

) REFLEXIONA. Si dos niimeros enteros, uno positivo
y otro negativo, estan a la misma distancia del cero,
a —9 b) +6 c) +9 d —4 iqué relacion hay entre sus valores absolutos?

@) prAcTICA. Escribe el valor absoluto de:



1.3. Opuesto de un niimero entero

El opuesto de un ntimero entero es otro numero entero con
el mismo valor absoluto pero de signo contrario. El opuesto
de a se representa como Op (a).

EJEMPLO

3. Halla el opuesto de —3y +3. Represéntalos en la recta numeérica.

Op (_3) - +3 { 1 1 1 1 L L 1 1
op(+3) = —3

-4 =3 -2 =1 0 +1 +2 43 +4

Dos nimeros opuestos estan en la recta a igual distancia del origen.

N

1.4. Comparacion de numeros enteros

Un niimero entero es mayor que otro cuando esta situado mas
a la derecha que él en la recta numérica.

e En un grupo de enteros positivos, es mayor el que tiene mayor valor
absoluto.

e En un grupo de enteros negativos, es mayor el que tiene menor valor
absoluto.

e Un numero entero positivo es mayor que cualquier entero negativo.

e El cero es mayor que cualquier entero negativo y menor que cual-
quier entero positivo.

~

EJEMPLO

4. Compara cada pareja de numeros enteros.

a) +6y+3 by —4y—9 c) —8y +1
yIrel=6l s s s
-
Y 43]=3
b)|_4|:44<9 4>-9
|-9|=9 -

C) —8 < -1, yaque un entero negativo es menor que cualquier positivo.

N

ACTIVIDADES

NUmeros enteros

ﬂ SE ESCRIBE ASI

Para «mayor que», el simbolo es >.
Para «menor que», el simbolo es <.

AAAAAMMAAAARAMD
RESUELVE EL RETO

£ Qué es mayor: el valor
absoluto del opuesto de
un nimero o el opuesto
de su valor absoluto?

@ PrAcTICA. Escribe el opuesto de cada numero.
—6, +5,—8,4+9, —11, +12, —4
@ PrACTICA. Compara cada pareja de nimeros.
a) —3y +6 c) 0y +5
b) =8y —2 d —6y0

e) +7y +8
f) =11y —9

APLICA. Ordena de menor a mayor.
—7,—2,+5,0, +3, =8, +4, —10
) rREFLEXIONA. Escribe un nlimero entero y calcula
el opuesto de su opuesto.

¢ Qué observas? ;Ocurre siempre o mismo
para cualquier nimero?
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a Operaciones con numeros enteros

2.1. Sumay resta de numeros enteros

Para sumar dos nameros enteros:

e Silos sumandos tienen el mismo signo, se suman sus valores
absolutos y al resultado se le pone el mismo signo.

e Sitienen signo diferente, se restan los valores absolutos y
al resultado se le pone el signo del sumando de mayor valor
absoluto.

Para restar dos nimeros enteros, se suma al primero el
opuesto del segundo.

Forma abreviada EJEMPLO \
(tQ)=a +(+a)=+a -(+a)= -q 5. Calcula.
(a=-a +(-a)=-a (-q)=+a a) (+5) + (+9) = +14
o) T 7)
Mismo signo — | +5|+|+9|=5+9 = 14

b) (+5) + (=9) = —4
Distinto signho — | 9| —|+5| = 9 — 5 = 4, y ponemos signo —.
C) (+5) —(+9) = (+5 + Op(+9) = (+5) + (=9 = —4

N J

Para sumar y restar varios nimeros enteros, primero se escriben estos
en forma abreviada, quitando los paréntesis de los nimeros. Después
sumamos los nimeros con signo +, sumamos los que tienen signo — y
restamos a la suma de los positivos la de los negativos.

~

EJEMPLO
6. Calcula (—3) — (+5) — (—9) + (+2).
En forma abreviada: =3 — 5 + 9 + 2.

Suma de positivos: 9 + 2 = 11
) Resultado: 11 — 8 = 3
Suma de negativos:3 +5 = 8 }

N J

ACTIVIDADES
€@ PrACTICA. Calcula. @ ArpLICA. Calcula.
a) (—=3) +(=7) C) (=3) —(=7) a7—2+4—-5-—1 ) —4—1—-5+7+4
b) (+8) + (—4) d) (+8) — (—4) b) -3+2—1—-6—-2 dé6+2—-3+4—-5
@ PRACTICA. Expresa abreviadamente y calcula. @ REFLEXIONA. Completa en tu cuaderno.
a) (+3) + (=2 — (=5 — (+2) a (+H3)+ 0= -9 o O+ (=1)=+1
b) (=1) — (=4 + (+6) — (+2) b) (=5 — [0 = +1 d d—(-2=+4



© SABER HACER

NUmeros enteros

—5—(=3+2)+(4—6)
Pasos a seguir

1. Eliminamos los paréntesis.
Si el paréntesis tiene delante
un signo —, los signos de los
numeros de dentro cambian.
Si va delante un signo +,
los nimeros mantienen
su signo.

2. Calculamos el resultado de la

:] Resolver operaciones de sumay resta con paréntesis

Calcula el resultado de esta operacion:

—50(—3+ 2B —6) =
Signo — l i i Signo +
=-5+ 3-2+4-6

Para sumar y restar varios
numeros enteros sin
paréntesis, también se pueden
resolver las operaciones

en el orden en que aparecen.

Suma de positivos: 3 + 4 =7
—S5+3-2+4-6=
2

expresion abreviada obtenida Suma de negativos: 5 + 2 + 6 = 13 "
como ya sabemos. Resta: 7 — 13 = —é :_E;2+4_6:
—5—(=3+2+ 4 —6=-6 =—4+4—-6=—6
. =
ACTIVIDADES

@ Expresa en forma abreviada y calcula.

a) (—2) = (=7) — (+4) — (=3) + (+2)
D) (+5) — (+4) — (+2) + (=1) + (=3)
Q) (=N—ED—=HEN+(=1)—(=1)
d) (+4) — (+2) — (=5 + (—=1) — (—2)
e) (=5 — (+3) + (—=1) + (+2) — (=9
f) (+1) — (+2) + (+3) — (+7) — (—8)
&) calcula
A J=60=7+F2=4=5F1

)

b) —2—2—4+6+3+5
)6—1—2—4+5+2

d —8—1-2+4—-1+3-7
)2+3—1+4—6—7+5

{13 Halla el resultado de estas operaciones.
a —9+B-—2—-1+7
Da+©6—3—2—1
0 —7—@l—6—(1+5
d5-@B+2+3 -6
e) —3—(—1-2-3+6E—1)

Q) —8—(—3—2+1—4)+5

D2+ +5-—6—23—8

0 —1—(—2-3+4—(1-5

d —@ =N+ (—4+2—11

9-Q2-5+B—1-2—4—7

f) =4+ (=1+6—(—2+1-3+5+6

(5 Efectua estas operaciones eliminando primero 5 completa estas operaciones para que todas las

los paréntesis.
4—1—@2—-3
8+2 +@3—05

a) (

(

(—8 + 10) — (10 — 8)
(—

(

)
b)
C)
d)
e

4—5—07+2)
9—-3+6-9

igualdades sean ciertas.

a —1—(—2-[0)=4=-5+ 1]
by 1+ 0 -3 —1=—-1=6—[
03—(—-1=-3=01+4
dGE6-0O+V—2=—-4=0+2
e)9+@2-0-3=13=-7-1
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2.2. Multiplicacion de numeros enteros

Mismo signo — Resultado +
a) (+3)-(+4) = +12
b) (=3)-(—4) = +12

N

Distinto signo — Resultado —
C) (+3)-(—4)= —12
d) (—=3)-(+4) = —12

~

Para multiplicar dos nimeros enteros, primero se multiplican
Regla de los signos sus valores absolutos. El resultado tendra el signo + si los dos
+-+=+ 44 =+ factores tienen el mismo signo y signo — si tienen signos
diferentes.
- ==+ - -=++
+ - -=- Hio==
-4+ = - -1+ = -
EJEMPLO
7. Calcula.

J

Para calcular el producto de varios numeros enteros, se multiplican sus
valores absolutos. El resultado tendra signo + si el nimero de factores

AABAMANRAANAMAN

RESUELVE EL RETO

Encuentra dos nimeros
enteros cuyo cociente sea
mayor que ellos.

ACTIVIDADES

@ PRACTICA. Calcula.

negativos es par, y tendra signo — si es impar.

EJEMPLO

8. Calcula.

2.3. Division de niimeros enteros

Para dividir dos niimeros enteros, primero se dividen sus

valores absolutos. El resultado tendra el signo + si los dos factores

tienen el mismo signo y signo — si tienen signos diferentes.

EJEMPLO

9. Calcula.
Mismo signo — Resultado +
a) (+35:(+7) = +5
b) (—=35):(=7) = +5

Distinto signo — Resultado —
€) (+35):(=7) = =5
d) (—35):(+7) = —5

~

J

@) APLICA. Completa.

a) (—=7)-(—4) C) (+8) - (+9) a) - (—=7)= +21 d) (+24):[] = +4

b) (—6) - (+10) d) (+4) - (+5) b) (+5) -] = —35 e) Ll:(=7)=+7
#3) PRACTICA. Divide. oOd-+9=0 f) (—10): 0 = —10

a) (=63 :(+9) Q) (—14):(=2 %) REFLEXIONA. Halla el signo de un producto

b) (—24):(—23) d) (+35):(—5) de 99 factores con un tercio de ellos negativos.

12
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Calcula el resultado de esta operacion:

Pasos a seguir

:] Resolver operaciones combinadas con numeros enteros

(+12) 1 (=6) = [(=4) : (+2)] : (=2) + (=3) - (=2) = (=6 — 1)

Recuerda que al resolver las
operaciones que hay entre
paréntesis, el resultado queda
entre paréntesis.
2—(=6—1=2—(=7)
=2+7=9

1. Realizamos las operaciones que (F12):(=6) = (=4 (N (=) + (=3 - (=2 = (=6 - 1) =
hay entre paréntesis y corchetes.
2. Calculamos las multiplicaciones (+12):(=6)— (=2) (=2)+(=3)- (=2~ (=7) =
y divisiones en el orden en el
gue aparecen.
3. Calculamos las sumas y restas = —2 — 1 + 6 - (=7 =
en el orden en el que aparecen. i
= -3 + 6 + 7 =
= 3 + 7 =
= 10
. /
ACTIVIDADES
¢E calcula. 26) Averigua qué operaciones estan bien hechas.
a) (—2)-(=7):(+14) a —9+@8—2—1:(=5 =10
D) (+12):(=2) - (+3) b) 4 —(=6—-3):(=2—1)=1
C) (—=15):(=3):(—=5) O 7—N:4—6+2:(=2=—-6
d) (+4) - (+2) — (=5):(+5) d(=5-1+2+8:(—2—-1—-1=—1
e) (=8):(+4) — (+16):(=2) e) -3:2—2:-3—56—-6+2)=13
f) 6 = (10 (=2 + (+9) - (=) ¢Qué operaciones dan el mismo resultado?
?22 completa los huecos en tu cuaderno. Q) —8—2-4+3-2—1
a) (—12):(+6)—1=3—[] b)d—(6—2+23):-5
b) (+10) - [(+2): (=2)] = 5 + [ 05+6-(—2)—2-3+2
06—(=8:(+2=01 -4 d (12 =14+ 6)-(—7) + 2
d (+5-(+3) +2=[1+3 e2-6—1—7:6—4
¢5 Efectta estas operaciones. f) =9:(6+2—-1—-4)—38
89— (+8: (=4 -2+ (+3) - (+2) ¢5) Coloca los paréntesis para que las igualdades sean
D) [9 — (+8) : (=4 (+11) — (+6) : (=3) ciertas.
) —5—[4—1+3:(+2 — (10 — ) a —1—2-3+4=—-1
d—-6:3B3—-—2—2—-—0101—-2+23) b)4+5—6-2—3=3
e)4-3—2-(—5—12:3+6:2 004+5—-—6-2—3=15
fy5:(=2) =[N0+ 2-(—=4)]:2—(—12):6 d8—-3+2+4-6=31

13



La divisibilidad se suele
estudiar solo en los ndmeros

enteros positivos, ya que para
los negativos se cumplen las
mismas propiedades.

AADADAAAMARAAADD

RESUELVE EL RETO

¢Cual es el menor multiplo
de un nimero? ;Y su menor
divisor?

¢Cual es el mayor divisor

de un nimero?

3 - .
. Multiplos y divisores de nimeros enteros

Si la divisién a : b es exacta, se cumple que:

N/

a es divisible por b

a es multiplo de b b es divisor de a

El conjunto de todos los multiplos de un niimero se obtiene multiplican-
dolo por los sucesivos nimeros enteros positivos. Se representa por a.
Un numero tiene infinitos multiplos.

a={a-1,a-2,a-3,..}
El conjunto de todos los divisores de un nimero se obtiene realizando

las sucesivas divisiones por los nimeros positivos menores que €l y se-
leccionando aquellos cuya divisiéon es exacta. Se representa por Div (a).

~

EJEMPLOS

10. Calcula los primeros cinco multiplos de 9.
Mltiplos de 9 — 9= 9-1,9-2,9-3,9-4,9-5,..} =1{9,18,27,36,45, ...}

11. ¢Es 8 divisor de 12?7 (Y de 167
8 no es divisor de 12 porque la division 12 : 8 no es exacta.
8 sies divisor de 16 porque 16 :8 = 2.

Un ntmero es primo cuando es positivo y sus unicos divisores
son él mismo y la unidad. En caso contrario, es compuesto.

EJEMPLO

12. Determina si los nimeros 11y 33 son primos 0 compuestos.
Div (11) = {1, 11} — Dos divisores: es un nimero primo.

Div (33) = {1, 3, 11, 33} = Mas de dos divisores: s compugesto.

ACTIVIDADES
# PRACTICA. Calcula los cinco primeros multiplos & ApLicA. Copia en tu cuaderno y completa.
de cada numero. a) [0 =1{3,60,12.}
a) 4 b) 8 c) 19 d) 10 e) 13 b) Div (0)) = {01, 7}
€l PrACTICA. Calcula un numero mdltiplo de: c) Div([])=1{1,24,8
a) 2y3 C) 2y 16 € 234y6 €7 REFLEXIONA. Dados dos niimeros, ¢podemos hallar
b) 3y5 d) 2,3y5 f) 2,3,5y7 el mayor de sus multiplos comunes?

14
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%) calcular todos los divisores de un nimero

Halla todos los divisores de 48.

Pasos a seguir

1. Dividimos el nhumero entre 48 |1 4812 483 484
los nimeros naturales (1, 2, 3...) 0 48 0 24 016 012 Paramos de dividir, el cociente
hasta llegar a una division 4815 4816 4817 es menor que el divisor 6 <7
en la que el cociente sea menor 39 038 6 6
que el divisor.
s . L Si ordenas los divisores de un
2. De cada division exacta, 48 11 = 48 — 1y 48 son divisores de 48. , .
L L numero y multiplicas los que
obtenemos dos divisores 48 :2 = 24 — 2y 24 son divisores de 43. )
de ese numero: el divisor 48 :3 = 16 — 3y 16 son divisores de 48 SRR
: ' ' o ’ obtienes ese numero.
y el cociente. 48 14 = 12 — 4y 12 son divisores de 48.

1,2,3,4,6,8, 12,16, 24, 48

48 : 6 = 8 — 6y 8son divisores de 48.
El resto de divisiones no son exactas. 4
Los divisores de 48 son: 48
Div (48) = {1,2,3,4, 6, 8,12, 16, 24, 48} 48
N\ 48
48
ACTIVIDADES

£5) Halla todos los divisores de estos nimeros
y averigua cudles son primos.

a) 18 d) 80 g 42
b) 31 e) 79 h) 41
c) 32 f) 37 ) 96

@ Calcula todos los divisores de estos niimeros
y averigua cudles son primos.

a) 199 c) 582 e) 856
b) 424 d) 603 f) 1021
@ Estos son todos los divisores de un nimero.

Completa en tu cuaderno los que faltan.
¢De qué numero se trata en cada caso?

a) {1, ], L1, 8 ¢ {1,2,3,5 [1,10,15, [ 1}
b) {1,5, (1} d) {J,2 4, [1,8,10, [, 40}
1) Halla los divisores de 24 y de 30. {Qué numeros

aparecen en las dos listas? ;Cual es el mayor
de sus divisores comunes?

€7 ¢Tienen alglin divisor comun estas parejas
de numeros?

a) 24y 49 b) 48y 95 c) 33y 102

£5) Razona si es verdadero o falso.

a) Todo multiplo de un nimero es mayor que ese
numero.

b) Todo numero es divisor de su doble y de su triple.

) Existe un nimero que es divisor de todos
los nimeros.

d) Todos los nimeros impares son primos.

e) Todos los nimeros primos, salvo el 2,
son impares.

Maria tenia un mont6n de
lapices. Al agruparlos
de3en3leha

sobrado 1. ;Cuantos
lapices puede tener
Maria? Escribe cinco
posibles soluciones.

Marcos quiere repartir 60 DVD en cajas
de manera que en todas haya el mismo
nimero de DVD y no sobre ninguno.

a) ¢Cuantos DVD puede poner en cada caja?
b) ¢Cuantas cajas obtendra en cada caso?
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