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e Hallar los conjuntos numeéricos a los que pertenece un nimero
e Calcular la unién y la interseccion de intervalos
Resolver problemas de porcentajes encadenados

Representar una raiz cuadrada aplicando el teorema de Pitagoras
sucesivas veces

Calcular la cantidad inicial sabiendo los intereses producidos

Extraer factores de un radical

Realizar operaciones combinadas con radicales

Racionalizar

Resolver ecuaciones logaritmicas

Simplificar radicales y potencias de exponente fraccionario
Sumar y restar en notacion cientifica

Multiplicar y dividir en notacion cientifica

Resolver problemas de interés compuesto utilizando logaritmos

Extraer factor comun en un polinomio

Dividir un polinomio entre (x — a) mediante la regla de Ruffini
Factorizar un polinomio

Resolver operaciones con fracciones algebraicas

Calcular un polinomio conocidas sus raices y su coeficiente principal

Resolver una ecuacion bicuadrada

Resolver una ecuacion mediante factorizacion
Resolver ecuaciones racionales

Resolver ecuaciones con radicales

Resolver inecuaciones de segundo grado
Resolver ecuaciones del tipo ax? + bx" +c¢ =0
Resolver inecuaciones de grado mayor que 1

Determinar graficamente el nimero de soluciones de un sistema de ecuaciones
Resolver un sistema de ecuaciones lineales

Resolver sistemas de ecuaciones no lineales

Resolver sistemas de inecuaciones con una incognita

Resolver sistemas de inecuaciones con dos incognitas

Resolver sistemas de ecuaciones en funcion de un parametro

Resolver un sistema de ecuaciones compatible indeterminado

Resolver sistemas de ecuaciones no lineales por el método de reduccion

Calcular el area de poligonos

Calcular el area de figuras planas

Calcular el area de un poliedro

Calcular el area de un cuerpo de revolucion

Calcular el volumen de un cuerpo geométrico

Calcula el area de un triangulo cualquiera conociendo sus lados
Calcular el area de un trapecio circular

Calcular el areay el volumen de un tronco de piramide

Calcular el area y el volumen de un tronco de cono

Calcular todas las razones trigonométricas de un angulo agudo
conocida una de ellas

Reducir angulos al primer cuadrante

Resolver problemas mediante trigonometria

Calcular el area de un tridngulo conocidos dos angulos y un lado

Calcular el area de un triangulo conocidos dos lados y el angulo que forman
Calcular el area de un poligono regular

Determinar longitudes mediante el método de la doble tangente
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e Calcular las ecuaciones de una recta que pasa por dos puntos
Calcular rectas paralelas y perpendiculares a una dada
Calcular el punto medio de un segmento

Determinar si un punto pertenece a una recta

Calcular un punto de una recta

Determinar el punto de interseccion de dos rectas secantes

Representar gréficamente una funcion
Calcular el dominio de una funcién

Calcular los puntos de corte de una funcion

Estudiar el crecimiento y el decrecimiento de una funcion

Estudiar una funcion

Representar una funcion definida a trozos

Calcular el dominio y el recorrido de una funcion a partir de su representacion gréafica
Calcular la tasa de variacion media de una funcion

Representar una funcion conociendo algunas de sus caracteristicas

Representar funciones lineales
Representar funciones cuadraticas
Resolver problemas mediante funciones de proporcionalidad inversa

Representar gréficamente una funcion racional del tipo y = +b

X—a
Calcular la ecuacion de una funcion lineal a partir de su grafica

Calcular los puntos de interseccion de las graficas de dos funciones

ax+b

=

Representar gréficamente una funcion racional del tipo y =

Representar una funcién definida a trozos no lineal

Representar funciones exponenciales del tipoy = a*

Representar funciones exponenciales deltipoy = a* + bey = gx 9

Representar funciones logaritmicas del tipo y = log X

Representar funciones logaritmicas del tipoy = log x =+ bey = log_(x + b)

Calcular la expresion algebraica de una funcién exponencial del tipo y = @ a partir de su grafica
Representar graficamente una funcion exponencial conociendo alguna de sus caracteristicas
Calcular la expresion algebraica de una funcion logaritmica del tipo y = log,, x a partir de su grafica
Representar graficamente una funcion logaritmica conociendo alguna de sus caracteristicas

Elegir el tipo de grafico adecuado a cada tipo de variable estadistica
Calcular e interpretar las medidas de centralizacion
Calcular e interpretar las medidas de posicion

Interpretar conjuntamente las medidas de centralizacion y dispersion
Afadir o suprimir datos para obtener una media determinada

Afiadir o suprimir datos para obtener una mediana determinada
Comparar la dispersion de dos variables

Calcular el nimero de posibilidades de un experimento con un diagrama de arbol
Calcular el numero de posibilidades con variaciones, permutaciones y combinaciones
Calcular el nimero de posibilidades que cumplen una propiedad

Utilizar la regla de Laplace para calcular probabilidades

Calcular probabilidades utilizando sus propiedades

Calcular probabilidades en experimentos compuestos
Calcular la probabilidad de algunos sucesos no equiprobables
Calcular la probabilidad de un suceso compuesto mediante tablas de contingencia



Esquema de la unidad

La estructura de las unidades didacticas es muy sencilla,
ya que se trata de facilitar la localizacion de los contenidos
fundamentales, de los ejemplos resueltos y de las
actividades propuestas.

Introduccioén a la unidad: dos elementos basicos,
una base sdlida y una motivacion adecuada.

Las Claves para
empezar te
permitiran recordar
aquellos
contenidos que

te seran Utiles

para la unidad.

Comenzamos

la unidad en torno
a la historia,
utilidades

y curiosidades

de alglin invento.

Competencias basicas

Alo largo del libro, encontraréis junto a muchos ejercicios los iconos de las
competencias basicas del proyecto HEZIBERRI. Cada uno de esos iconos
nos indica la competencia bésica que se trabaja en cada caso.

Competencias basicas disciplinares

Competencia en comunicacion
linguistica y literaria

E Competencia matematica

@ Competencia cientifica

@@ Competencia tecnolégica
,%of% Competencia social y civica
Competencia artistica

@ Competencia motriz

Ecuaciones e inecuaciones

Competencias basicas transversales

Competencia para la comunicacién
verbal, no verbal y digital

Competencia para aprender
y para pensar

Competencia para la iniciativa
y el espiritu emprendedor

Competencia para aprender
a ser uno mismo

*)
*)
) Competencia para convivir
*)
*)

Se especifican los
contenidos (Saber)
y los procedimientos
(Saber hacer)

de la unidad.

La Vida cotidiana

Paginas de contenidos: SABER y SABER HACER como un todo integrado.

Nuestra propuesta
para Saber son
unos textos claros
y estructurados.
Los Ejemplos te
ayudaran a afianzar
€s0s saberes.

Junto a los textos
encontraras
informaciones
complementarias.
Ademés, en
Resuelve el reto
pondremos a
prueba tus
conocimientos

y tu razonamiento
matematico.

n Aproximacion de nimeros reales

YRERRRRRRRRRRRY

RESUELVE ELRETO.

(] Rodondea 94 ascontésimas.

ez y o

Calcular el volumen de un cuerpo geométrico
Hall i volumen del cofre.

te propone un
ejercicio sencillo,
relacionado con la
imagen de entrada.

En la parte Saber
hacer aprenderés,
paso a paso, los
procedimientos
necesarios para

tu desarrollo
matematico.

Las actividades te
ayudaran a
practicar, aplicar
y reflexionar sobre
los conocimientos.
Las actividades que
acompanan a
Saber hacer
tienen como
objetivo afianzary
dominar estos
procedimientos.



Paginas de actividades finales: una forma practica de aprender a aprender.

Nuestras
Actividades
finales estan
secuenciadas
para que
aproveches de la
mejor forma posible
la aplicacion de los
contenidos
estudiados.

Cada actividad
te informa de
la dificultad
que tiene.

Los Saber hacer te
ayudaran a seguir
profundizando en
los procedimientos.

Las actividades finales terminan con una gran cantidad de Problemas
que te permitiran adaptar tus conocimientos a contextos reales.

ACTIVIDADES FINALES —

IR E Area de cuerpos geométricos

e

@ calcua el volumeny el drea

Para finalizar,
Debes saber
hacer. Esta
autoevaluacion
basica te permitira
comprobar si has
alcanzado los
objetivos minimos
de la unidad.

semejanza

@ Tenemos un or toedo de dimensiones. 3,4y5cm

Paginas de competencia matematica: un paso mas en la aplicacion de los contenidos aprendidos.

Con las Formas de
pensar pondremos
a prueba tu
razonamiento
matematico.

En la vida cotidiana es una actividad relacionada con el invento inicial,
donde podrés trabajar con algunos contenidos de la unidad.

-jW COMPETENCIA MAZEMATICA <) COMPETENCIA MATEMATICA

Enla vida cotidiana

Eal )

es dec,
1m0 dar v
extensin de 105 m de longiudy tenia s grandes descensos,

Formas de pensar. matemético

"+ un ectingulo de lago .

@ rer

Enla vida cotidiana

o8

El Proyecto final
te plantea objetivos
gue antes

o después
encontraras en tu
vida diaria. Con él
mejoraras tus
competencias

para el trabajo
cooperativo.

La unidad finaliza con las Pruebas PISA. Estas pruebas
internacionales pretenden comprobar tu aprendizaje competencial

y conviene que las conozcas.



CLAVES PARA EMPEZAR

Como se escriben nimeros decimales en forma
de fraccion

Todo numero decimal racional se puede escribir como una fraccion.

EJEMPLO
Decimal exacto en forma Decimal periédico puro
de fraccion: en forma de fraccion:
;3:3 ;r:le;f] Parte entera
639 — y periodo
6,39 = —
' 100 ‘ -
t 1=t | arte entera |
Unidad seguida de tantos ceros
como cifras decimales haya *

Tantos nueves como
cifras tiene el periodo

Decimal periddico mixto en forma de fraccion:

| Parte entera, anteperiodo y periodo |

'

3745 — 37<_| Parte entera y anteperiodo

990 =——

—~
3,745 =
Tantos nueves como cifras tiene el periodo y
tantos ceros como cifras tiene el anteperiodo

ACTIVIDADES

Expresa los siguientes niimeros en forma de fraccion.
a) 35,47 b) 13,46 ¢) 5,231

Como se representan fracciones en larecta
numeérica

Una fraccion se puede representar de manera exacta en la recta
numeérica.

EJEMPLO

.9 L
Representa la fraccion Z en la recta numérica.

9 8 1 1 9 .
Z_Z+Z_2+Z —>Zestaentre2y3.

Trazamos una semirrecta desde 2
y tomamos cuatro partes iguales.

. 2008 Siglo xvin a.C. 1100
UnlmOS |a UItlma marca con 3 Hagy registros de Los caballeros A
y trazamos paralelas por las otras préstamos individuales templarios crean

concedidos en Babilonia. la primera entidad

tres marcas. | | ¢
T i bancaria europea.

T T 1
0 1 2

~lo @ -
w

El numerador de la nueva
fraccion, 1, indica las partes que debemos tomar.

ACTIVIDADES

4
R . 7,2 — — -
@) Representa. a)7, b) < 0> d -~




Numeros reales.
Porcentajes

SABER
e NUmeros racionales e irracionales.
Numeros reales

e Aproximaciones y errores
de nimeros reales

e Intervalos en la recta real

e Porcentajes. Interés simple
y compuesto

SABER HACER
¢ Hallar los conjuntos numéricos a los
que pertenecen ciertos nimeros

e Calcular la uniény la interseccion
de dos intervalos

« Resolver problemas de porcentajes

VIDA COTIDIANA 52

La banca

Una cuenta bancaria es un servicio que
ofrecen los bancos para guardar el
dinero de sus clientes. A su vez, estos
pueden llevar el control de lo que tienen
en cada momento.

¢ Si tenemos 1440 € en el banco y este
mes hemos gastado 480 € de nuestra
cuenta, ;qué parte de nuestros
ahorros hemos gastado? ;Qué
porcentaje de lo que teniamos
representa ese gasto?

1656

Se funda en Suecia el
primer banco que acepta
papel moneda (billetes).

1782 1818 1995 Siglo xxi
Se crea el Banco de Espafia, Se abre en Paris el primer Se extiende el uso de la Se normaliza el uso de la
denominado entonces banco de ahorros. banca telefonica. banca online.

Banco de San Carlos.

~




NUmeros racionales

El conjunto de los niimeros racionales, ), estd formado

por todos los nimeros que se pueden expresar en forma

., a P
de fraccion X donde a y b son numeros enteros y b # 0.

Todos los nimeros naturales, enteros, decimales exactos y periédicos
son numeros racionales.

Numeros naturales: 1, 2, 3, ...

Numeros enteros El niimero cero: 0

Numeros Enteros negativos: —1, —2, —3, ...
racionales

Cualquier ndmero entero
se puede escribir como una

fraccién con denominador 1. Exactos: 0,2; 0,34; ...

Periodicos: 0,6; 2,263 ...

Numeros decimales {

Todos los niimeros racionales se pueden representar de manera exacta
en la recta numérica.

~

EJEMPLO
1. Indica si estos nimeros son racionales y, si lo son, represéntalos.

o | | | | | | |
1 hd 1 1 1 1 1 1 1
3

—2 —1 0 1 2 3 4

24 ., , .
b) 2,4= 0 — Se puede expresar como fraccion. Es un nimero racional.

2 21 22 23 24 2,5 2,6 2,7 2,8 29 3

o
A

) 3,6 = 36-3 _ 3 _ M, e un ntmero racional
9 9 3
i 2
. —34+ =
3 3
| | | | | | o |
1 1 1 1 1 1 ) e 1 1
3 2 0 1 2 3 112 5
3

N J

ACTIVIDADES

@ rrAcTICA. Empareja los nimeros que tengan €@ ArLICA. Ordena y representa.
el mismo valor e indica a qué conjunto numerico a) 233 23 23 236
p;rteneceﬁ cada uno. . . b) —4.2 45 -4 -4
20 6 001 366s.. oo 0075 == ) REFLEXIONA. Representa 2,39 y —4,29.



NUmeros reales. Porcentajes

NUmeros irracionales

El conjunto de los nimeros irracionales, I, esta formado por
los nimeros que no se pueden expresar en forma de fraccion. Su RESUELVE EL RETO
expresion decimal tiene un nimero infinito de cifras decimales

que no se repiten de forma periédica. Entre cada dos numeros

racionales existe uno
irracional y entre cada dos

\ irracionales existe uno
EJEMPLO racional.
2. Decide si estos nimeros son racionales o irracionales y, después, a) Calcula un numero
ordénalos de menor a mayor. irracional comprendido
1 1
a) T = 3,1415926535... — Su expresion decimal tiene un numero entre =
) ’ P 17000 Y 999

ilimitado de cifras que no se repiten de forma periddica. Es irracional.
b) Calcula un nimero racional

b) —2 = _TZ — Se puede expresar en forma de fraccion. Es racional. situado entre 0,12131415...

o y 2,12141618...
) 3 - 2,094395102... — Su expresion decimal tiene un nimero

ilimitado de cifras que no se repiten de forma periddica. Es irracional.
d) V5 = 2,236067977... — Su expresion decimal tiene un nimero
ilimitado de cifras que no se repiten de forma periddica. Es irracional.
9 3 - )
e) -7 — Se puede expresar en forma de fraccion. Es racional.
Los numeros ordenados de menor a mayor son:

—2<\/E<2—7t<\/§<7t
4 " 3
\_ J

Existen infinitos nimeros irracionales, por ejemplo:
e Cualquier raiz no exacta: v5, —v7, v24, ...

e Algunos numeros especiales: i, e, O, ...

e Determinados numeros obtenidos combinando sus cifras decima-
les, por ejemplo: 0,010010001...; 0,12345678910...; ...

ACTIVIDADES
ﬂ PRACTICA. Indica cuales de estos niimeros no son G REFLEXIONA. Clasifica en racionales e irracionales
irracionales. y ordena de mayor a menor.
a) Vi O Vo + Va4 e) V5 3,121122111222... 3,444...
b) Vo ¥ & & Vid+2 f VI 4+ VT 3,123123123... Y10
3,48163264... 3,12121212...
) APLICA. ¢Es lo mismo la raiz de una suma V31 21
@ que la suma de raices? Pon un ejemplo para 256
comprobarlo. 25 e



NUmeros reales

El conjunto de los numeros reales, R, estd formado por todos
los nimeros racionales y todos los irracionales.

Naturales (IN)
Enteros (Z) 1 El nimero 0

Numeros reales (R)

| Irracionales (I)

Rectareal

La recta numérica en la que se representan los nimeros reales
se denomina recta real.

Racionales (Q) Enteros negativos

Decimales exactos y periodicos

Todos los nimeros reales se pueden representar de manera exacta o

aproximada en la recta real.

~

ﬂ SE ESCRIBE ASi EJEMPLO
3. Representa estos nimeros en la recta real. a) V5 b)
En ciertas ocasiones solo a) Los numeros del tipo va, donde a es un nimero natural, se pueden
tomamos’el valor positivo representar de forma exacta sobre la recta real.
de una raiz. ) )
e Descomponemos el radicando en suma de dos nimeros
Va =2 —V4 =-2 al cuadrado: 5 = 22 + 12
e Construimos sobre la recta
un tridngulo rectangulo cuyos 1
catetos midan esos nimeros. : : | . :
e Trasladamos, con un compas, 0 1 2 ¥5 3
la hipotenusa sobre la recta.
b) Los nimeros irracionales que no son HH i
del tipo ¥a los representamos de forma S EL
aproximada hallando su expresion 31 - 57; 32
decimal. S A :
k T = 3,141592... 3,14 3,15
ACTIVIDADES
PRACTICA. Representa las raices en la recta real. € ArLica. Representa de forma aproximada.
a) v10 ) V26 e) —V17 a) 2v6 b) 1+ v3 ) 3m
b) V17 d —v10 f) —v26 @) REFLEXIONA. Representa v2 + v3.

10



© SABER HACER

NUmeros reales. Porcentajes

:] Hallar los conjuntos numeéricos a los que pertenece un nimero

Indica todos los conjuntos numéricos a los que pertenecen estos niimeros.

16

V25 — V7 2,37 1,1223334444...

9 9

Pasos a seguir

1. Si el nimero contiene alguna raiz:

e Si el radicando es un cuadrado perfecto,
es un nimero natural si es positivo o entero
Si es negativo.

e Si contiene fracciones y el numerador
y el denominador son cuadrados perfectos:

— Si el numerador es multiplo del denominador,
€s un numero natural si es positivo o entero
Si es negativo.

— En caso contrario, es racional.

e Si el radicando no es un cuadrado perfecto,
el nimero es irracional.

2. Si el nimero es decimal:
e Es racional si es un decimal exacto o periédico.

e Esirracional si tiene infinitas cifras decimales
no periodicas.

3. Si el nimero es una fraccion:

e Cuando el numerador es multiplo del denominador,
es natural si la fraccion es positiva y entero si es
negativa.

e En caso contrario, es racional.

4. Si el numero no tiene raices, no es decimal ni es
fraccion, es natural si es positivo y entero si es 0
0 negativo.

Para encontrar todos los
conjuntos numéricos a
los que pertenecen
ciertos nimeros, primero
buscamos el conjunto
mas pequefo en el que
4 estan incluidos.

¥25 = 5 — Es natural, entero, racional y real.

16 4 . -
N9 T3 — ES un numero racional y real.

V7 = 2,64575131... — Es un nimero irracional y real.

2,37 — Es un nimero racional y real.
1,1223334444... — ES un namero irracional y real.

18 , .
iy = —2 — ES un numero entero, racional y real.

3 . -
vy — ES un numero racional y real.

19 — ES un numero natural, entero, racional y real.
—5 — ES un numero entero, racional y real.

ACTIVIDADES

) Decide el menor conjunto numérico al que
pertenece cada uno de los nimeros que aparecen
a continuacion.

a) —5 e) 3w
b) V2 f) —37

3 /1125
C) T 2) 5
d) V625 h) 21,463

1) Indica los conjuntos numéricos a los que
pertenecen estos nimeros.

a) 5,0100200030004.... —25; v/47: e
b) —%; V16: 54,972: 93

5
8
)3,

& Vo + v8; VT 7,Vo 1 VE: /2

742, N7 + 2,2,21221222122221.....

11



Aproximar nimeros decimales
resulta Util a la hora de
simplificar los datos para
realizar algunos cdlculos.

pghppppppRLLL
RESUELVE EL RETO

¢ES el truncamiento siempre
una aproximacion por
defecto? (Y el redondeo?

ACTIVIDADES

4

Aproximacion de niumeros reales

Aproximar un nimero decimal consiste en sustituirlo por otro nimero
con menos cifras decimales. El valor de la aproximacién puede ser tan
cercano al nimero como queramos.

Decimos que una aproximacion se realiza por exceso si la aproxima-
cién es mayor que el nimero original, y decimos que se realiza por de-
fecto si la aproximacion es menor que él.

El truncamiento es una aproximacion que consiste en eliminar
todas las cifras a partir de un orden establecido.

~

EJEMPLO

4. Aproxima a las centésimas por el método de truncamiento y determina
si la aproximacion que has hecho es por exceso o por defecto.
a) 13,2754 — Truncamiento: 13,27  — Aproximacion por defecto
b) —21,4785 — Truncamiento: —21,47 — Aproximacion por exceso

K 0) V2 = 1,414213... - Truncamiento: 1,41 — Aproximacion por defecto

J

El redondeo es una aproximacion que consiste en eliminar
las cifras a partir de un cierto orden, aumentando una unidad
a la ultima cifra si la primera eliminada es mayor o igual que 5.

EJEMPLO

5. Aproxima estos numeros a las décimas mediante truncamiento
y redondeo. ¢En qué casos coinciden los resultados?

a) 57,423 — Truncamiento: 57,4  Redondeo: 57,4
b) 3,578 — Truncamiento: 3,5 Redondeo: 3,6

c) —2,357 — Truncamiento: —2,3 Redondeo: —2,4
d) 9,971 — Truncamiento: 9,9 Redondeo: 10,0

e) V3 = 1,7320508... — Truncamiento: 1,7 Redondeo: 1,7
El truncamiento y el redondeo coinciden cuando la primera cifra

eliminada es menor que 5.

N J

@ PRACTICA. Con ayuda de la calculadora, escribe v8 @& ApLicA. Aproxima 0,121212...; 5,23888... y % por

en forma decimal y sus aproximaciones,

exceso y por defecto con dos cifras decimales.

por redondeo y por truncamiento, a las milésimas.
£Son aproximaciones por exceso o por defecto? REFLEXIONA. Redondea 1,9 a las centésimas.

12



NUmeros reales. Porcentajes

Errores de aproximacion

El error absoluto de una aproximacion es el valor absoluto
de la diferencia entre el valor real y el valor de la aproximacion.

Ea = |VRea1 7 VAproximacién|

~

EJEMPLO El error relativo suele
expresarse en tanto por ciento,
multiplicandolo por 100. En este
caso, recibe el nombre de

V5 = 2,236067977... = E, = |2,236067977... — 2,23| = 0,006067977.... porcentaje de error.

Se ha realizado un truncamiento. ES una aproximacion por defecto.

6. Calcula el error absoluto cometido al aproximar v/5 por 2,23. ;:Qué tipo
de aproximacion se ha realizado?

N

El error relativo de una aproximacion es el cociente entre
el error absoluto y el valor real.

Ea o |VReal B VAproximacién'

E. =
VReal VReal

~

EJEMPLO
7. Halla el error absoluto y relativo. {Qué aproximacion es mas precisa?
a) Un rascacielos de altura 201,12 m se aproxima por 200 m.
b) La longitud de una hormiga de 1,3 mm se aproxima por 1 mm.
a) E,=1201,12 — 200] = 1,172 m = 1120 mm
E, 1,12m
E, = = ——— = 10,0056 = 0,56 %
" Veew  201,12m S
b) E,=11,3—1=03mm -
c 03 SE ESCRIBE ASI
Eo=r = MM _ 0,2308 = 23,08%
Real > mm A veces damos por buena
Aunque el error absoluto de la aproximacion de la altura del rascacielos cualquier aproximacion cuyo
es mucho mayor que el de la longitud de la hormiga, el relativo es menor. error sea menor que una cierta
Un menor error relativo indica una mejor aproximacion; por tanto, la cantidad; esa cantidad se llama
K aproximacion mas precisa es la del rascacielos. j cota de error.
ACTIVIDADES
@ PRACTICA. Obtén el error absoluto al redondear REFLEXIONA. ;Qué error absoluto y relativo se
4,7569 a las centésimas. comete al aproximar 1,468 por 1,5? ;Y si lo

EB APLICA. Halla el error relativo cometido al truncar aproximamos por 1,4? Razona cual es la mejor

2,3 a las décimas. aproximacion.

13



Intervalos

6.1. Intervalos

ﬂ SE ESCRIBE ASIi
@, bl
SN

Un intervalo de extremos a y b es el conjunto de todos los
numeros reales comprendidos entre a 'y b.

ABIERTO CERRADO . cp ,
Los intervalos se clasifican segiin contengan, o no, a sus extremos.
El extremo El extremo
; —O——
nol pertenece pe‘rtenece Intervalo abierto @, b) (x:a<x<bl < >
al intervalo. al intervalo.
———e—
l l Intervalo cerrado [a, b] {x:a <x < b} a b
i —O——e——
® Intervalo semiabierto (a, bl {x:a<x = Db} 3 b
a b
o — (0
Intervalo semiabierto [a, b) {x:a =< x<b} a b

6.2. Semirrectas

Una semirrecta de extremo a es el conjunto de todos los nimeros
reales comprendidos entre —co y a, o bien entre ay + co.

Las semirrectas son cerradas o abiertas si contienen o no a su extremo.

. . — O—
Semirrecta abierta (a, +°) ({x:a<x) 4
. — >
Semirrecta cerrada [a, +0) {x:a < x} 2
. . —0—
Semirrecta abierta (—o0,b) {x:x<bhb} b
. ——
Semirrecta cerrada (=%, bl ({x:x=0Db} b
En la expresion de una EJEMPLO \
semirrecta, + oo siempre se ) ) )
escribe con paréntesis. 8. Escribe en forma de intervalos y semirrectas, y representa.
L L & L L L L A L
8 —3<x<2-1[-32 T o o T o 1 3 |
b) X< —4 - (—co —4]  ——t—t—t—t—t—T]
! —8 —7 —6 —5 —4 -3 2
5>x>0- (05 — ottt
©) =X ©.3] -2 - 0o 1 2 3 4 5 6 7

ACTIVIDADES

@ PrACTICA. Describe y representa los siguientes (5) ApLICA. Escribe estos intervalos.
intervalos en la recta real.

a) (4,8 o [1,9) e) (=, 4)

a) —4<x<0 hy1<x<2 10 >x>4

¢1l) REFLEXIONA. Representa estas semirrectas.
b) (—e0,2) d (=3,0] f) [=1, +o0) a x<6 b) x = 3 ) x<0

14



© SABER HACER

NUmeros reales. Porcentajes

La interseccion de intervalos
.. . .. . puede ser vacia, un punto
%) Calcular la unién y la interseccion de intervalos o orualo
Halla la unién y la interseccion de los siguientes pares de intervalos. La union de intervalos
a) A=[—4,2],B= (-2 4] c) A= (—oc0, —4],B =[—4,2) distintos no puede ser
o o o _ un punto y solo es el vacio
b) A =[-3,51 B = (=3, +) A A=(=c2lB=(24 si todos los intervalos o son.
Pasos a seguir
1. Representamos los intervalos a) I v ! . : : : ¥ l 4 i
sobre la misma recta real. B S R o 23 4 s
b) — . -
-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6
C) ) ¢ . : : : : o : : :
-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
d) e ' ' ' ' ' : + : :
-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6
2. La union de los intervalos sera a) AUB — ! - | | | | | | . !
toda la parte de recta que -5 -4 -3 -2 —1 0 2 3 4 5
ocgpan los |r1,tervalc,)s. ANB : : : 5 : : + : : :
La interseccion esta formada -5 -4 -3 -2 —1 0 2 3 4 5
tan solo por la parte de recta . K . . . . . . .
en la que todos los intervalos by AUB - ! T ! ! ! ! ! ! ! *
. -4 =3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6
coinciden.
ANB—- 4 Q : : : : : : ¢ :
-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6
00AUB-> H4— : : : : : Q : :
-6 -5 —4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4
ANB - e p——f—— —t
-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4
dAUB-> -e— : : : : : : : ¢ :
-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
ANB- : : : : : : : : : :
-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
3. Expresamos en forma numérica a) A U B = [—4, 4] ANB=(—22]
el ,rgsultado obtenido b) AUB=[—3 +0) ANB=(—3,5]
graficamente.
) AUB=[—o0,2) ANB={-4}
d) AUB=[—,4] ANB=0Q
. J
ACTIVIDADES

¢X) Escribe dos intervalos cuya union sea (2, 6].

@ Escribe dos intervalos cuya interseccion
sea(—2,2).

¢%) Halla la union y la interseccion de estos intervalos.
a) (=5,11yI0,2]
b) (=1,5y[1,2]

) 2,41y @3, 5)
d) (=3,01y(—=1,4)
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